Ajanlott szakmai jellegti feladatok

A feladatok szakmai jellegiiek, alkalmazasuk mindenképpen a tanulok motivalasat szolgalja.
Segit abban, hogy a tanulok a tanultak alkalmazhat6sagat meglassak. Ertsék meg, hogy a
matematika tanuldsa nem oncéli, hanem hasznos tevékenység.

A feladatok nem tartalmaznak kifejezetten szakmai szamitdsokat, barmely szakmat tanuld
tanulok szamara kitlizhetok.

A feladatok feldolgozasa nem igényel kiilondsebb szakmai ismereteket a matematikatanartol
sem. Otletadonak is szantuk, hogy a kollégadk maguk is készitsenek hasonld feladatokat az ott
tanitott szakmak ismeretében.

Kétismeretlenes egyenletrendszerek

1. Egy kéavézdban kétféle kavébol 10 kg kavékeveréket készitenek. Az egyik kavébol
1 kg 360 Ft-ba, a masikbol 480 Ft-ba keriil. Hany kg kéavét tesznek az egyes kavé-
fajtakbol a keverékbe, ha 1 kg keverék ara 414 Ft?

Megoldas: x kg 360 Ft-os és y kg 480 Ft-os kavét kevernek Gssze.

A két egyenlet: 360x + 480y = (X +Y)-414; X+y=10;
x=5,5kg; y=4,5kg.

A 414 Ft-os keverékben 5,5 kg 360 Ft-os, 4,5 kg 480 Ft-os kavé van.

2. Egy langossiito raktaraban 10800 Ft dsszértékben 40 kg liszt és 2 kg reszelni valo sajt
van. Két nap alatt elfogyott a liszt fele €s a sajt negyedrésze. A megmaradt liszt €s sajt

egylittes érteke 6200 Ft. Mennyibe keriil 1 kg sajt és 1 kg liszt?

Megoldas: Jeloljik x-szel 1 kg liszt és y-nal 1 kg sajt arat!

A két egyenlet:  40x + 2y = 10800; 4%+%Ty =6200;

x = 190 Ft; y = 1600 Ft.

3. Egy széllodaban étterem ¢€s bar is van. Az étterem ¢€s a bar forgalmanak aranya 5 : 2.
Ha a bar atlagos napi forgalma 100 ezer Ft-tal néne, az étteremé pedig 50 ezer Ft-tal
csokkenne, akkor a két vendéglatd egység atlagos forgalma megegyezne. Mekkora

volt az étterem ¢és a bar atlagos forgalma?
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Megoldas: Jeloljiik e-vel az étterem, és b-vel a bar Ft-ban mért egy napi atlagos
forgalmat.

A két egyenlet: e:b=5:2; e-50=Db+100; e =250 Ft; b =100 Ft.

4. A piacon 3 kg paradicsomért és 2 kg zoldpaprikdért 1940 Ft-ot fizettiink. A paprika
kilogrammjanak ara 220 Ft-tal kevesebb a paradicsom aranak kétszeresénél. Mennyibe

keriil 1 kg paprika és 1 kg paradicsom?

Megoldas: 1 kg paradicsom ara x Ft; 1 kg paprika ara y Ft.
A két egyenlet: 3x + 2y = 1940; y = 2x — 220. Az 1 kg paradicsom ara: X = 340 Ft,
1 kg paprika éra: y = 460 Ft.

5. Egy vallalkozo6tol bizonyos mennyiségii csdidomot rendeltek. Ha napi 225 darabot
gyart, akkor a megbesz¢élt hataridéig 100-zal kevesebb késziil el a megrendelt
mennyiségnél. Ha 240 darabot készit naponta, akkor a kitlizott hataridére 200-zal
tobbet gyart, mint amennyit megrendeltek. Hany nap alatt kellett elkészitenie a

megrendelt mennyiséget? Hany darab cséidomot rendeltek?

Megoldas: A vallalkozonak X nap alatt y darab cséidomot kellett elkészitenie. Ha 225-
Ot készit naponta, akkor a darabszam: 225x + 100 =y;

ha 240-et készit naponta, akkor a darabszam: 240x — 200 =y.

A két egyenletbdl: x =20; y = 4600.

A véllalkozénak 20 nap alatt 4600 darab csdidomot kellett elkészitenie.

6. Betakaritdsakor a cukorrépat 4 tonnas €s 3 tonnas teherautokkal szallitjak a feldolgozo
iizembe. Ha csak 3 tonnas teherautdval széllitjdk el az egész termést, akkor 4 for-
duléval tobbet kell tenni a teherautonak, mint ha csak 4 tonnassal szallitanak el.
Hanyszor fordul a 4 tonnds ¢és hanyszor a 3 tonnds teheraut6? Hany tonna cukorrépa

termett?
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Megoldas: x-szer fordult a 4 tonnas és y-szor a 3 tonnas teherauto.
A két egyenlet: 3y =4x; y =X + 4. A két egyenletbdl x =12 és y = 16. A 4 tonnas

12-szer, a 3 tonnds 16-szor fordult. 48 tonna cukorrépa termett.

A 7. feladatban eredetileg szerepelt, a 10 m széles és 15 m hossza téglalap alakii mozaikpadlo

adatai a megoldashoz nem sziikségesek!

7. Egy burkold szakmunkds a mozaikpadlo lerakdsdn 15 napig dolgozott, majd
megbetegedett, ¢s egy masik mester tovabbi 9 nap alatt fejezte be a munkat. A munka
akkor is elkésziilt volna, ha az els6 mester 10 napig, a masodik 16 napig dolgozott
volna rajta. Hany nap alatt késziiltek volna el, ha egyiitt, egyszerre, egymast nem

zavarva dolgoztak volna?

Megoldas: Az els6é mester X nap alatt, a masodik y nap alatt végezné el egyediil az
egész munkat (X #0;y #0). Ezért: 1—5+2=1; 1—O+E=1;
Xy Xy

ebbdl: 15y + 9x = 10y + 16x, amibdl 5y = 7X; igy y = %X.
, 10 16 . 2
Ezt behelyettesitve a —+— =1 egyenletbe, kapjuk: 70x + 80x = 7x".
Xy
: 150
Ezt elosztva x-szel: (X # 0) kapjuk, hogy x = > ésy=30.

Egyiitt n nap alatt késziilnének el: % + % =1, amibdl:

7

30n + @n = 30-@. Tehat n = 12,5 nap.

8*. Egy helységet hidroglobusz segitségével latnak el vizzel. A viztarolot két szivattyu
tolti fel. Ha mind a két szivattyu egyszerre miikodik, a hidroglobusz 40 perc alatt

megtelik. Ha az egyik szivattyu 20 percig, a masik 10 percig miikodik, a viztarold
teljes térfogatanak érészében lesz csak viz. Mennyi id6 alatt toltenék fel vizzel a

teljes hidroglobuszt kiilon-kiilon az egyes szivattyuk?
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Megoldéas: Az egyik szivattyt X, a masik y perc alatt toltené meg egyediil a globuszt.
ﬂ+ﬂ =1,¢s §+m = l. Ebbdl: 40(x +y) = 30(2y + X), amibdl 2y = X.

X Yy X 'y 3
Ezt az egyik egyenletbe helyettesitve kapjuk, hogy x = 120 és y = 60, azaz az egyik

szivattyu 120, a masik 60 perc alatt toltené meg egyediil a hidroglobuszt.

9. Egy 0j koérhazi osztdlyon a stlyos betegek szdmara kevesebb agyszamu szobakat

10.

11.

terveztek. Ha minden szobéaba 2 beteget tesznek, akkor 6-tal kevesebb beteget tudnak
elhelyezni a tervezettnél. Ha minden szobaba 3 beteget tesznek, akkor 2 4gy iiresen

marad. Hany férdhelyet terveztek az 0j osztalyra? Hany szoba van az 01j osztalyon?

Megoldas: x a szobaszam és n a tervezett betegszam.
2X=n-6;3x=n+2, ebbdl: x=8; n=22.

8 szobara 22 beteget terveztek.

Egy hagyomdnyos fahordokat készité kadarmithelyben 6 és 8 abroncsos hordokat
készitenek. 6 abroncsos hordobol 2-vel kevesebbet készitenek, mint 8 abroncsos
hordobol. Hany 6 abroncsos €és hany 8 abroncsos hordét készitenek, ha 6sszesen 128

abroncsot hasznalnak fel?

Megoldas: x darab 6 abroncsos és y darab 8 abroncsos hordot készitenek.
6x + 8y = 128; és x =y — 2. Ebbol: x =8 és y = 10." Tehat 10 darab 8 abroncsos és

& darab 6 abroncsos hordot készitenek.

Egy fatelepen 6 nap alatt forgalmaznak annyi tolgyfapallot, mint a masikon 5 nap
alatt. Ha a kisebb forgalmu fatelepen naponta 30 ezer Ft-tal tobbet forgalmaznénak,
akkor a két telep tolgyfapallo forgalma megegyezne. Hany Ft értékben forgalmaznak
tolgyfapallot az egyes telepeken?

Megoldéas: Az egyik fatelepen napi X, a masikon napi y Ft értékben forgalmaznak.
6X = 5y; X+ 30=y. Ebbdl x =150,y = 180. Az egyik telepen 150 ezer Ft, a

masikon 180 ezer Ft a napi forgalom.
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12.

Egy miibutorasztalos 10 nap alatt 2 intarzias asztalt készitett. Az egyik asztalra
forditott munkaidd ardnya a masik asztaléhoz képest 3 : 2. Hany asztalt készit el a
nagyobb munkaigényli asztalb6l 42 nap alatt, ha kozben mdas termékkel nem

foglalkozik?

Megoldéas: Az asztalokra forditott munkaidé X ésynap. 3:2=x:y;X+y=10.

Ebbdl: X = 6; y = 4. Az egyik asztal 6 napig, a masik 4 napig késziilt.

13*. Két aszfaltozo gép egy utszakaszt 50 perc alatt borit be aszfalttal. Ha az egyik gép

14.

15.

6 percig, a masik 15 percig miikddik, akkor az utszakasz 20%-aval késziilnek el. Hany

perc alatt késziilnének el egyediil az egyes aszfaltoz6 gépek?

Megoldas: Az egyik gép X, a masik y perc alatt végezné el egyediil a munkat.
, .50 50 . L. .
Ha egyiitt dolgoznak 50 percig: — + — =1; ha az egyik 15, a masik 6 percig
X Yy

dolgozik: 15 + 6 =0,2. A két egyenletbdl. x =112,5;y =90. Az egyik gép 112,5 perc
Xy

alatt, a masik 90 perc alatt végezné el egyediil a munkat.

Régi motorkerékparok kerekeit kicserélik. Vannak koztik 3 kerekli oldalkocsis
motorkerékparok is. A kerekek mérete mindkét tipus esetében azonos. Hany kétkereki
¢s hany haromkerekli motorkerékpar kerekeit tudjak kicserélni, ha 165 kerekiik van és
negyedannyi oldalkocsis motorkerékpart hoztak javitani, mint mésikat? A kerekeket

maradék nélkiil mind felhasznaljak.

Megoldas: Az oldalkocsis motorok szama Yy, a kétkerekiieké x.
2X +3y = 165; 4y = X. Ebbol x =60 és 'y = 15.

60 darab kétkerekl és 15 darab oldalkocsis motor kerekét cserélik le.

Egy sportruhazati {izletben ruhanemiit és cipdket is arultak. A ruha- és cipdrészleg
atlagos napi forgalma G6sszesen 150 ezer Ft volt. Az egyik napon a ruharészleg 20%-
kal nagyobb, a cipdrészleg 10%-kal kevesebb forgalmat bonyolitott le az atlagosnal.
gy az iizlet forgalma 172,5 ezer Ft volt. Mennyi volt az egyes részlegek aznapi

tényleges forgalma? Mennyivel tért ez el az atlagos napi forgalomtol?
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16.

17.

Megoldas: A ruhazati részleg napi atlagos forgalma X, a cip6 részlegé y ezer Ft.
1,2x+ 0,9y = 172,5; x + y = 150. EbbOl: x =135; y = 15. Ez a napi atlagos forgalom.
Az adott napon a tényleges forgalom:135-1,2 = 162 és 15-0,9 = 13,5, azaz 162 ezer Ft

a ruha-, és 13,5 ezer Ft a cipOrészlegben.

Két kistermeld a zoldségtermeléshez kozos locsolorendszert hasznal. Egy havi 0sszes
vizfogyasztasuk dija 158 ezer Ft volt. A kovetkezd honapban az egyik gazdasag
vizhasznalatat 8%-kal, a masik 5%-kal csokkentette. Ekkor a kozos vizdij 147 ezer Ft

lett. Mennyi koltség harult az egyik, és mennyi a masik gazdara?

Megoldas: Az egyik X, a masik y Ft értéki vizmennyiséget hasznalt.

X +y=158; 0,92x + 0,95y = 147. Ebbdl: x = 103,333; y = 54,7.

A takarékoskodas eldtt 103333 Ft harult az egyik, 54700 Ft a masik gazdara.
A takarékoskodas kovetkeztében 95064 Ft-ot fizetett az egyik és 51965 Ft-ot a masik
gazda.

Egy épitdéanyag-telepen kétféle burkold lapot taroltak, kiiltéri alkalmazasra és beltéri

alkalmazésra valokat, 6sszesen 560 lapot. Egy iskola felajitdsdhoz elszallitottak a
kiiltéri lapok 50%-4t és a beltéri lapok %részét. Ekkor kétszer annyi kiiltéri lap maradt
a telepen, mint beltéri. Mennyi kiiltéri és mennyi beltéri lapot hasznaltak fel az iskola
felajitasahoz?

Megoldas: A telepen x darab kiiltéri és y darab beltéri burkol¢ lapot taroltak.

X +y = 560; a telepen 0,5x beltéri és %y kiltéri lap maradt. 0,5x = 2%y. A két

egyenletbdl: X = 320; y = 240. Az iskolahoz felhasznaltak 160 kiiltéri és 160 beltéri
lapot.
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18.

19.

20.

A bronzotvozetek rézbdl és cinkbdl késziilnek. Van egy 8,4 %sﬁrﬁségﬁ bronz
cm

Otvozetiink. Ehhez 40 g cinket olvasztottunk. A kapott Otvozet slrlisége ezaltal

8,25 -re csokkent. Hany g cink volt az eredeti 6tvozetben?
cm

(A réz stirlisége: 8,8 —£—, a cinké: 7,2 &)
Cl’rl3 cm

Megoldas: Az eredeti 6tvozetben X g cink és 'y g réz van.

Az Stvozet siiriisége: 8,4i3 . 7.2x+ 8.8y = (x + y)-8,4.

cm
Ha 40 g cinket hozzaadunk: 7,2(x + 40) +8,8y = 8,2[(x + 40) + y]. Az els6 egyenletbél

y = 3x. Ezt a masodik egyenletbe helyettesitve kapjuk, hogy X =50; és y = 150.

Az eredeti 6tvozetben 50 g cink volt.

5 kg miutragyat készitiink szuperfoszfatbol és csontlisztbol. Mennyi csontlisztet és
mennyi szuperfoszfatot keverjlink 0ssze, hogy a miitragya foszforsav-tartalma 20%-os
legyen?

A szuperfoszfat foszforsav tartalma 16%, a csontliszté 28%.

Megoldas: x kg a szuperfoszfat, y kg a csontliszt mennyisége.
X+y=5;0,16x+0,28y =5 - 0,2, a két egyenletbdl x = 3,333;y = 1,667.

Kozelitdleg 3,3 kg szuperfoszfatot kell 1,7 kg csontliszttel 6sszekeverni.

Egy mihelyben az egyik laddban 15 dkg-os csavarok, a masik ladaban 18 dkg-os
szegecsek vannak. A két lada egyiittes tomege 31,9 kg, amibdl a két azonos méretii
lada egyiittes tomege 4 kg. Ha az els6 ladaban 1évd csavarokhoz még 6 darab csavart
tennénk, akkor a két 1ada tomege megegyezne. Hany csavar illetve hany szegecs van

az egyes ladakban?

Megoldas: A csavarok és szegecsek egyiittes tOmege: 27,9 kg. X darab csavar és y
darab szegecs van a laddkban.0,15x + 0,18y =27,9; és 0,15(x +6) = 0,18y.
Az els6 egyenletbdl x = L(;,lf&y; ezt a masodik egyenletbe helyettesitve kapjuk:

b
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27,9-0,18y

0,15( + 6) = 0,18y; ebbdl: y = 80 és x = 90.

2

A ladakban 80 darab szegecs és 90 darab csavar van.

21*. Egy kupos gépelem kupossaga % A két atmérd aranya: %:% , a kiipos rész hossza

L = 160 mm. Mekkora a klipos rész legnagyobb ¢€s legkisebb atmérdje?

(A kupossag a legkisebb és legnagyobb atmérd kiilonbségének és a kupos rész

hosszanak aranya:

)

Ez a képlet a Tanulok konyvében eredetileg tévesen jelent meg!

Megoldas: A két osszefliggés: l:D_—d; és EZi Ez utobbibol D = ﬂ, ezt az
8 160 d 3 3
. ; . 1 4d-3d ,, ,
elsd egyenletbe helyettesitve kapjuk, hogy §= 3.160 ebbdl d = 60 és D = 80.

A kupos rész legnagyobb atmérdje 80 mm a legkisebb 60 mm.

22*. Két kapcsolodo fogaskerék fogszamanak kiilonbsége: 40, a kozos modulszam:
1,8 mm és a tengelytavolsag: 200 mm. Mennyi a hajtékerék fogszama ¢és a hajtott

kerék fogszama? (Ha a hajtokerék fogszama z; ¢és a hajtott keréké z,, akkor a
tengelytavolsagot a-val, a modult m-mel jel6lve: a = %( 1+ 2p).)

Megoldas: Két megoldas van. Ha a meghajtas gyorsito, akkor z; < z;_ ha lassit6, akkor

21 < 2.

1’28 ( 2z + 40); ebbdl: z; = 91; z, = 131. (A kapott eredmény csak egész szdm

lehet, de 1,8 kerekitett érték, igy adodik a 91,1111 érték.)

200 =

Ha a meghajtas lassito, akkor: : z; = 131; 2, = 91.



