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MODULLEIRAS

A modul célja

Miiveletek és szamolasi eljardsok mélyitése az ezres szamkorben kerekitett értékekkel.
A szamtulajdonsagok és szamkapcsolatok felismertetésével a rendszeralkotds képességének alapozasa.

Id6keret 3 6ra
Ajanlott korosztaly 9-10 évesek; 4. osztaly; 2. hét

Modulkapcsolédasi pontok

Téagabb kornyezetben: kereszttantervi
NAT szerint: kornyezeti nevelés, olvasas, ének-zene, testnevelés,
Kompetenciateriilet szerint: szocilis és kdrnyezeti.
Sztikebb kornyezetben: sajat programcsomagunkon beliil: 1., 4., 5. modul;
Ajanlott kovet6 tevékenységek: 3. modul: Csoportositasok, miiveletek kiilonféle szamrendszerekben eszkozokkel.

A képességfejlesztés fokuszai

Szamlalas, szamolas:
Szamlalas kozelitéssel. Osszeadés, kivonas szazas korben; Miiveletek kerek szazasokkal, és 0-ra végz6dd haromje-
gyt szamokkal.
Becslés, mérés, mennyiségi kovetkeztetés:
Adott pontossagtt mérések. Kovetkeztetés ismeretlen adat lehetséges értékére.
Szovegesfeladat-megoldas, problémamegoldas:
Egy mtivelettel leirhat6 egyenes és forditott szovegezésii feladatok.
Rendszerezés, kombinativitas:
Analégiak egyjegyti, 0-ra végz&do kétjegyti és 00-ra végz6dd haromjegyti szamokkal végzett miiveletek kozott.
Induktiv, deduktiv 1épések:
Szamolasi eljarasok kiterjesztése nagyobb szamkorre analégiak alapjan.




AJANLAS

Amdtveletek és a szamolasi eljardsok felelevenitését olyan problémafelvetéssel kezdjiik, amely természetes médon teszi szitkségessé a kozelitéssel torténd
szamlalast, az 0sszehasonlitast, illetve 6sszemérést lehetdvé tevé modszer keresését, majd alkalmazasat. A kitizott feladatok megoldasaval a gyerekek
informacidkat gytjtenek Magyarorszag teriiletérdl, foldrajzi adatair6l. Ennek sordn megérezhetik és megérthetik a tanult matematikai fogalmak és
eljarasok hasznossagat.

A miveleti tulajdonsagokon alapulé szamolasi eljardsokat ismét analdgidkra tdmaszkodva idézziik f6l, hogy az itt felismert kapcsolatok rendszere
konnyedén véljon alkalmazhatéva a nagyobb szdmok korében is. A formai megfigyelések mellett hangstlyt helyeziink a kapcsolatok, dsszefiiggések
felismertetésére, sejtések megfogalmaztatasara és azok ellenérzésére is. Ezeket célozza a sorozatok szabédlyossaganak megfigyeltetése.

TAMOGATORENDSZER

C. Neményi Eszter—Kaldi Eva Matematika tankonyv, altalanos iskola 4. osztaly, Nemzeti Tankonyvkiad6, 2004.
C. Neményi Eszter—Kaldi Eva: Matematika munkafiizet, dltalanos iskola 4. osztaly, Nemzeti Tankonyvkiado, 2003.
C. Neményi Eszter-Dr. R. Szendrei Julianna: A szdmolds tanitdsa; Tantargypedagogiai fiizetek; ELTE TOFK kiadvanya, Budapest

ERTEKELES

A tanul6k tevékenysége soran figyeljiik:

— a miveletek jelentésének kialakultsagat;

— a tanult szamolasi eljarasok értését, alkalmazasat;

— a kozelitéssel val6 szamlalas elfogaddasat;

— a becsléshez alkalmazott kerekitési szabaly alkalmazasat;
— a csoportos tevékenységekben val6 aktivitast.
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MODULVAZLAT

Idé6terv:

1. 6ra: I/1-2., I1/1-4.
2. ora: 11/5-10.

3. 6ra: 1I/11-17

. Eszkoz
- ; ; K Cfe csopor:t’ / ) Tanuldsszervezés (mellékletben:
Lépések, tevékenységek Képesséaek A differencialas a feladatok,
(a mellékletekben részletesen kifejtve) pesseg lehet6ségei gytjtemények,
Munkaformak Modszerek ELEHYET
tartalmak)
I. Rahangolédas, a feldolgozas elGkészitése
1. Tajékozodas Magyarorszag térképén tajékozodoképesség egész osztaly csoportmunka tevékeny- 1. melléklet
kedtetés
2. Teriiletek 6sszehasonlitasa becsléssel, a Osszehasonlitas, becslés egész osztaly csoportmunka beszélgetés 1. melléklet
legnagyobb és a legkisebb teriilet kivalasztisa
II. Az 4j tartalom feldolgozasa
1. Teriilet mérése alkalmi mértékegységgel, mérés, kozelitd szamlalds | egész osztaly csoportmunka tevékeny- 2., 3. melléklet
kozelit6 szamlalas kedtetés
2. Adott szamossagt halmaz eléallitasa szamlalas egész osztaly csoportmunka tevékeny- 4., 5. melléklet,
kedtetés rizs
3. Hossztsagok becslése 6sszeméréssel, a becslés, 0sszemérés, egész osztaly csoportmunka, tevékeny- 1. melléklet,
becslések eltérése a pontos értékt6l mennyiségi kovetkeztetés majd 6néll6 kedtetés zsin6rok,
munka 1. feladatlap
4. Hossztsagok becslése alkalmi mértékegységgel, | becslés, mérés mennyiségi csoportmunka, tevékeny- 1. melléklet,

a becslések eltérése a pontos értéktél differencialas onallé munka kedtetés, zsinorok,
feladat- 2. feladatlap
megoldds

5. Hazi feladat ellendrzése szamolas egész osztaly frontalis ellen6rzés 2. feladatlap




Eszkoz

- ; ; T i Cglcsopox:t’ / ) Tanuldsszervezés (mellékletben:
Lépések, tevékenységek Képessézek A differencialas a feladatok,
(a mellékletekben részletesen kifejtve) pesseg lehetdségei gytjtemények,
Munkaformak Moédszerek e
tartalmak)
6. Szamok elhelyezése szamegyenesen, tavolsagok | becslés, szamolas egész osztaly 6nallé munka feladat- 3. feladatlap,
leolvasasa szamegyenesrdl. Szamok megoldas szamoldgép
osszegének, kiillonbségének becslése kerekitett
értékekkel.
7. Magassagok 6sszehasonlitasa, kiilénbségek becslés, szdmolas egész osztaly csoportmunka tevékeny- 0401. modul
megallapitasa kedtetés 1. feladatlap,
szinesrad-
készlet,
1. melléklet
8. Adott 6sszeg tagjainak dsszehasonlitidsa becslés, szamolas, egész osztaly paros munka jaték irélap
gondolkodésfejlesztés
9. Az dsszeg valtozasa, illetve valtozatlansaga szamolas egész osztaly frontalis, majd feladatmeg- 4. feladatlap
onallé munka oldas
10. Egyszerii feladatok lejegyzése nyitott modellalkotés egész osztaly 6nallé munka feladatmeg- 4. feladatlap
mondattal oldas
11. Szamolasi eljarasok alkalmazasa dsszeg és szamolas egész osztaly frontalis munka megbeszélés | 4. feladatlap
kiilénbség szamitasa soran
12. Egy (két) miivelettel leirhat6 egyenes és modellalkotas differencialas a frontalis, majd feladatmeg- 5. feladatlap,
forditott szovegezésii szoveges feladatok segitségnyujtas onall6 munka oldas jatékpénz
értelmezése mértékében, illetve (6. melléklet)
az eszkozhasz-
nalatban
13. A szorzat valtozasa a tényezdk véltoztatasaval | szamolds, induktiy, egész osztaly csoportmunka tevékeny- jatékpénz
deduktiv 1épések kedtetés
14. Analégiak egyjegyfi, 0-ra végz6dd kétjegyti és | szamolas, induktiv, eszkdzhasznalatban | csoport- és 6nallé | tevékeny- jatékpénz, flizet
00-ra végz6d6 haromjegyti szamokkal végzett | deduktiv Iépések differencialhato munka kedtetés

miiveletek kozott
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15. Egy szam sokféle alakjanak eldallitasa szamolas, induktiv, egész osztaly 6nallé munka feladatmeg- | jatékpénz, flizet
analégiak alapjan deduktiv 1épések oldas

16. Sorozatok tagjainak meghatarozasa adott becslés, szdmolas egész osztaly paros munka tevékeny- jatékpénz
szabaly alapjan kedtetés

17. Egyenletesen novekvé sorozat szabalyanak Osszefiiggés-felismerés egész osztaly frontélisan feladatmeg- | flizet
felismerése, a sorozat néhany tagjanak irdnyitott 6nall6 | oldds
meghatarozasa munka




A FELDOLGOZAS MENETE

Az alabbi részletes leiras célja elsésorban egyféle minta bemutatdsa. Nem lehet és nem szabad kotelez6 jellegti el6irasnak tekinteni. A pedagdgus legjobb
belatasa szerint donthet a részletek felhasznélasarol, modositasarol vagy tjabb variaciok kidolgozasarol.

Szamlalas, szamolas kerekitett értékekkel

I. Rahangolédas, a feldolgozas eldkészitése

Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

1. Tajékozodas Magyarorszag térképén

Szervezés

— 5 csoport létrehozdsa;

—az 1. melléklet kiosztdsa.

A tanité utal az el0z6 ordk anyagdra. Példdul:

»Az elmalt héten sokat beszélgettiink a nyari élményeitekrél. Megtudtuk, merre
jartatok, mit lattatok, milyen élményekben volt részetek.”

»,Ma az orszag kiillonboz6 tdjairdl szélnak a feladatok.

Hoztam egy Magyarorszag-térképet, amely megyékre van felosztva, de nincs a
megyékre irva a neviik. Kivancsi vagyok, hany megyének taléljatok meg a helyét.
Helyezzétek el a megyék nevét a megfelelS helyre!” (1. melléklet)

Megbeszélés, ellendrzés, hibajavitds folidrol.

A gyerekek csoportban elhelyezik a megyék névkartydjat a térképen a megfelel6
helyre.

2. Teriiletek 6sszehasonlitisa becsléssel, a legnagyobb és a legkisebb teriilet
kivalasztasa

,Becstiljétek meg, melyik megye teriilete lehet a legnagyobb, melyiké a legkisebb!
Szinezz€k pirossal a legnagyobbnak becsiiltet, kékkel a legkisebbnek becsiiltet!”

A tanit6 a folidn a becslésnek megfelel6en a megyékbe irja a csoportok szamat
(piros szint tollal jelzi a legnagyobbra, kékkel a legkisebbre becsiilt teriiletet).
Ebbél jol latszik, melyik csoport mit becsiilt, van-e olyan megye, amelyet tobb
csoport is valasztott.

,Hogyan tudnatok ellenérizni a becsléseteket?”

Megfigyelik a térképet, és megfogalmazzik sejtésiiket, melyik megye tertiletét
tartjadk a legnagyobbnak, és melyiket a legkisebbnek. A csoportok elmondjik
becslésiiket.

A gyerekek otleteket gyfijtenek a becslés ellenérzésére.
Varhato otletek:

Kivagni a megyéket papirbdl, egymasra tenni.

Lefedni a teriileteket négyzethal6val.

Atdarabolassal kozel téglalappé alakitani a teriileteket.
Utananézni konyvbdl, interneten.
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II. Az 4j tartalom feldolgozasa

Tanitéi tevékenység

Tanuléi tevékenység

1. Teriilet mérése alkalmi mértékegységgel, kozelitd szamlalas

Szervezés:

Csoportonként 4 megye (egyik csoportnak 3 és Budapest), valamint félidra rajzolt négyzet-
rdcs kiosztdsa (2. melléklet).

~Adok egy négyzetracsot, helyezzétek ra valamelyik megye rajzara, és szamlalja-
tok meg, koriilbeliill hany négyzetnyi a valasztott megye tertilete. (Csoportonként
megosztoa a 19 megyét + Bp. térképét.) Osszatok meg a csoportban a munkat! frjatok
a ,megyére” a szamot, ahany négyzetet szamoltatok. A széleknél vigyazzatok,
csak akkor szdmoljatok a négyzetet, ha az teljesen szines, vagy ha két darabbdl
kortilbelil kitelik egy négyzet.”

,Ha a csoportban mindenki elkésziilt a négyzetek megszamlalasaval, hasonlitsa-
tok Ossze a szamlalasok eredményeit, és ha valamelyik eredményt nagyon pon-
tatlannak tartjatok, azt szamoljatok Gjra.”

,Mindegyik csoport allitsa novekvd sorba a nala talalhaté megyéket a lefedd
négyzetek szama alapjan. Minden csoportbél szaladjon ki a legkisebb teriiletet
szamol6! Alljanak 6k is a teriiletek nagysaga szerint névekvé sorba! Van-e valaki-
nél olyan megye, amelynek a teriilete beillene a két szélen all6 szamok ko6zé?” Ha
van jelentkezd, dlljanak 6k is be a sorba! Folytassuk a sorbadllitdst a helyiikon 1év6 gyere-
keknél taldlhato legkisebb teriiletek elhelyezésével: ,Valasszatok ki a csoportnal maradt
megyék koziil a legkisebb tertilet(it! Helyezzétek el a novekvo sorba ezeket is!...”
Igy megtorténik a megyék sorbaallitasa a négyzetek szdma szerint.

Sziikség esetén a korrekcio elvégezhetd a 3. melléklet alapjdn.

,En is megszamlaltam a négyzetek szamat, hasonlitsatok Gssze, hol lattok na-
gyobb eltérést!”

25-nél nagyobb eltérés esetén szdamliltassuk tijra a csoporttal, vagy kézosen végezziik el a
szdmldldst.

Agyerekek egyénileg végzik a szamlalast, majd 6sszehasonlitjdk az eredményeket.

A megyék tertileteit is 6sszehasonlitva a kiugré szamlalasi eredményeket meg-
kérdgjelezik, és tjraszamolva korrigaljak.

A négyzetek szama szerint novekvo sorba rendezik a teriileteket.

A varhat6 szamok (a megadott szamoktol — Bp. kivételével — 20-25-tel valo eltérés
elfogadhato):

Budapest 22 Jasz-Nagykun-Szolnok 230
Baranya 190 Komarom-Esztergom 90
Bécs-Kiskun 350 Nograd 190
Békés 230 Pest 270
Borsod-Abatj-Zemplén 300 Somogy 250
Csongrad 180 Szabolcs-Szatmar-Bereg 250
Fejér 180 Tolna 150
Gy&r-Moson-Sopron 170 Vas 140
Hajda-Bihar 260 Veszprém 200
Heves 150 Zala 160




Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

2

2. Adott szamossagt halmaz eléallitasa

Szervezés: A 4. melléklet és eQy bogre rizs kiosztdsa a csoportoknak.

»A tablazat mutatja, hogy koriilbeliil hdny ezer ember él egy-egy megyében.”
Olvastassunk le néhdny adatot a tabldzatbol, és értelmezziik az adatot!

,Egy rizsszem jelentsen 1000 embert! Helyezzetek minden megyére koriilbeliil
annyi rizsszemet, ahany ezer ember él a megyében.”

,Probaljatok szétteriteni a rizsszemeket a megye teriiletén. Hol élnek stiribben az
emberek, hol ritkabban?”

,Beszéljétek meg, hogy a mi megyénkben stir(ibben vagy ritkdbban élnek-e az
emberek, mint az orszag tobbi megyéjében.”

A gyerekek altal kialakitott ,népstirtiségi” sorrend jol titkrozi a valédi sorrendet.
Az adatok az 5. mellékletben megtalalhatok.

A gyerekek a naluk talalhaté megye teriiletére kiszdmolnak koriilbeliil annyi rizs-
szemet, ahany ezer ember él a megyében.

A szamléalast nem pontosan végzik, hanem kozelit6 modszerrel. Pl. kiszdmolnak
20 szemet, és kozel ekkora kupacokat hoznak létre, annyit, hogy azok dsszesen
megkozelitsék a lakossag ezrekben adott szamat.

Persze elvégezhetik a rizsszemek elhelyezését tigy is, hogy megallapitjak, egy ki-
sebb teriiletre (pl. 1 négyzetre) koriilbeliil hany rizsszem jut.

A rizs szétteritésével lathatova valik, hogy melyik megyében élnek stirtibben az
emberek. Ha a megyékbdl a rajtuk 1év6 (rdragasztott vagy lefélidzott vagy raraj-
zolt) rizsszemekkel egyiitt kirakjék az orszag térképét, jol lathato, hol élnek a sii-
riibben és hol ritkdbban az emberek.

A kialakult képrol leolvashatjak azt is, koriilbeliil mely teriileteken egyforma a
népstirtiség.

3. Hossztisagok becslése 6sszeméréssel, a becslések eltérése a pontos értéktdl
,Hasznaljatok tjra Magyarorszag térképét! (1. melléklet) Vizsgaljuk meg az or-
szaghatart! Hany szomszédos orszagba juthatunk a hatar atlépésével? Melyek
ezek az orszagok?”

,Milyen hosszii a kdzos orszaghatar ezekkel az orszagokkal?

Végjatok le a képeken lathaté hatarrészekkel egyenld hosszti zsinérokat! Jegyez-
zétek meg, hogy melyik zsinér melyik hatérszakaszhoz tartozik! Allitsatok a zsi-
norokat hossztisaguk szerint novekvé sorrendbe!”

,Ha a legrévidebb zsindr hossza kortilbeliil 100 km-nek felel meg, milyen hosszi
lehet a tobbi hatardarab? Becsléseteket irjatok a térképen a hatarszakaszokra!”
ElGveteti a feladatlapot. A munkafiizet 1. feladatlapjén lathat6 egy tdblazat. frjatok
a tablazat megfelel6 mezG&jébe a csoport altal becsiilt értéket.” Megudrja, amig a
Qyerekek lejeqyzik az adatokat.

A gyerekek tanitéi irdnyitassal végightizzdk az ujjukat a hatarvonalon.

Kozvetit6 eszkoz (zsindr) segitségével dsszemérik, és ennek alapjan névekvo sor-
ba rendezik a hatarszakaszokat.

Alegrévidebb hossz kozelit6 értékének megaddasaval kovetkeztetnek a hatarsza-
kaszok koriilbeliili hosszara.

A gyerekek feljegyzik a tablazatba a becsiilt adatokat.
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,Megadom a hatarszakaszok hosszat kilométer-pontossaggal:

; " Tényleges hatér- Abecsiilt és a
o | hatirhoss, | o (Klometer | tenyleges hoss
Szlovénia 100 km 100 km 0 km
Ausztria 356 km
Szlovéakia 655 km
Ukrajna 137 km
Romaénia 448 km
Szerbia 166 km
Horvatorszag 355 km

(Az adatok szdrmazisi helye: C. Neményi Eszter-Kaldi Eva: Matematika munkafiizet,
dltaldnos iskola 4. osztdly, Nemzeti Tankinyvkiadd, 2003, 5. 0.)
Hazi feladatként szamologéppel szamoljatok ki a két érték kozti eltérést.

Lejegyzik a kilométer-pontossagti adatokat is.

4. Hossztusagok becslése alkalmi mértékegységgel, a becslések eltérése a pontos
értéktol

,Keressétek meg a térképen Magyarorszag két legnagyobb folyojat!”
,Hasonlitsatok 6ssze a Duna és a Tisza magyarorszagi szakaszanak hosszat! Mi-
lyen hossztira becstilitek a folyok hosszat? A becsléshez hasznaljatok az el6z6 fel-
adathoz készitett zsinérokat! Irjatok a becsiilt adatokat a 2. feladatlapon talélhaté
tablazatba!”

,Elarulom a folydk tényleges hossziisagat kilométer-pontossaggal. Ezt is jegyez-
zétek le a tablazatba!”

Tényleges hossz

A becstilt és a

orszagi szakasza

Leghosszabb Becstilt =iy .
2 (kilométer- tényleges hossz
olyéink hossz pontossaggal) eltérése
A Duna magyar-
orszagi szakasza 417 km
A Tisza magyar- 596 km

http;//wwwmagyarorszag.hu/orszaginfo /adatok/alapadatok/koztarsasag.html?highlight
,Hasonlitsatok 0ssze a becsiilt értéket a kilométer-pontossagu értékkel! Ezt is ott-
hon végezzétek el hazi feladatként!”

,Akinek kedve van, kiszamolhatja, mennyi idé kellene ilyen nagy tavolsagok be-
jarasara. A feladat b) része és a 2. feladat fogalmaz meg ilyen kérdéseket.”

Agyerekekazel6z6feladathozvalasztottzsinérokkoziillhasznalhatjakvalamelyiket
alkalmimértékegységnek, ésezekfelhasznaldsavalallapitjdkmeg,korilbeliilmilyen
hosszt lehet az orszag két leghosszabb foly6janak magyarorszagi szakasza.

A kozosen megéllapitott értéket lejegyzik a tdblazatba, majd szdmologéppel élla-
pitjak meg a kilométer-pontossagt értéktdl valo eltérést.




2. Ora

Tanito6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

5. Hazi feladat ellendrzése

,Kiszamitottatok a hatdrhosszak becsiilt értékének és a tényleges értékének az
eltérését. Melyik értéket sikeriilt jobban becsiiln6tok?”

,Mennyi volt a becsiilt és a tényleges hossz eltérése a Duna hosszanal? Es a
Tiszanal?”

Az eltérések meghallgatdsa utdn vitassik meg a gyerekek, melyik becslést tartjik jonak!

A gyerekek megfogalmazzak, hogy mikor tartjak a becslést jonak.

6. Szamok elhelyezése szamegyenesen, tavolsagok leolvasasa szamegyenesr6l.
Szamok dsszegének, kiilonbségének becslése kerekitett értékekkel.

Az el6z6 6ran zsindr felhasznalasaval becstiltétek az orszaghatart. Jeloljétek eze-
ket a hossztisagokat jelz6 szamokat a szazas beosztast szamegyenesen! A 3. fela-
datlapon talaljatok a szamegyenest és a hatarhosszakat.”

Kozben a tanité felrajzol a tdbldra egy szdzas beosztdsti szamegyenest, amelynek segitsé-
gével torténhet az ellendrzés.

Az ellenérzés utan oldjak csak meg a gyerekek a tovabbi feladatokat!

Az ellenérzést beszélgetéssel végezziik.

A gyerekek 6néllé6 munkéban megoldjak a 3. feladatlap feladatait. Az ellendrzést
megbeszéléssel, illetve tablara rajzolassal végzik.

7. Magassagok dsszehasonlitasa, kiilonbségek megallapitasa

»+Most vizsgaljuk meg az orszag néhany hegycsticsat!

Készitsétek el az el6z6 drara megoldott hazi feladatot (0401. modul 1. feladatlap,
2. feladat), és vélasszatok ki azokat a szinesrudakat, amelyek megfeleltethet6k a
hegyek magassaganak, ha a fehér rad 100-at ér! Helyezzétek ra a csoport térké-
pére ezeket a rudakat a kivalasztott hegy teriiletének legsotétebb részére. Egy kicsi
gyurmaragasztdval oda is rogzithetitek a rudakat allé helyzetben a térképhez!”
Az ellen6rzést ilyen kérdésekkel végezziik:

— Melyik rad szemlélteti a Bakony magassagat? Miért?

— Melyik hegy magassagat szemléltettétek sotétkék ruddal? Miért?

— Melyik rad szemlélteti hazank legmagasabb csticsat? Van-e még olyan hegy,
amelyet ugyanekkora raddal szemléltettetek?

A gyerekek a szazasokra kerekitett értékeknek megfelelen valasztjak ki a szines-
rudakat, és elhelyezik a térképen ezeket a kivalasztott hegyet jelol6 tertilet legso-
tétebb részére.

L 2. 3. 4. 5. 6. 7 8. 9 10.
Bakony | Borzsony hi;;:ei’:;; Biikk Cserhat I;S;’zgg Matra Mecsek Pilis Z}ingglséér;_
704 m 939 m 529 m 959 m 652 m 883 m 1014 m 682 m 757 m 896 m
700 900 500 1000 700 900 1000 700 800 900
fekete s.kék c.sarga n.sarga fekete s.kék n.sarga fekete bordé s.kék
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,Olvassatok le a grafikonrdl a kovetkezd kérdésekre a valaszt!”

,A grafikonon feltiintetett hegyek koziil

— koriilbeliil mekkora a legmagasabb és a legalacsonyabb hegy magassaga kozott
a kiillonbség (500 m);

— melyik az a két hegy, amelyek magassaga kozott koriilbeliil 200 méter a kiil-
Oonbség (Borzsony-Bakony; Borzsony—Cserhat; Borzsony—-Mecsek; Készegi-he-
gység—Bakony; K&szegi-hegység—Cserhat, Készegi-hegység—Mecsek; Zempléni-
hegység—Bakony; Zempléni-hegység—Cserhat; Zempléni-hegység—Mecsek; Bak-
ony-Budai-hegység; Cserhat-Budai-hegység; Mecsek-Budai-hegység; Biikk-Pi-
lis; Matra—Pilis);

— melyek azok a hegyek, amelyek kozel ugyanolyan magasak (Bakony—Cserhat—
Mecsek; Borzsony—-Koszegi-hegység—Zempléni-hegység; Biilkk—-Matra);
—melyek azok a hegyek, amelyek magassaga nem tér el nagyobb mértékben a sza-
zasokra kerekitett értékétél, mint amennyire eltér a tizesekre kerekitett értékétSl?
(Bakony, mert mindkét kerekitett érték 700, Zempléni-hegység, mert mindkét
kerekitett érték 900.)”

Az ellenbrzéskor hangozzanak el az indokldsok is! Ne vdrjuk el minden esetben az dsszes
lehetséges megolddst!

(Az adatok szdrmazdsi helye: C. Neményi Eszter-Kaldi Foa: Matematika munkafiizet,
dltaldnos iskola 4. osztdly, Nemzeti Tankonyvkiadd, 2003, 4. o.)

8. Adott 6sszeg tagjainak dsszehasonlitasa

Szervezés: Paros jaték kovetkezik. Ir6lapokat vagy négyzetracsos lapokat oszt min-
den gyereknek.

A jdték ismertetése:

»Rajzoljatok egymds mellé ot keretet; legyen egy keret akkora, hogy kényelmesen
beleférjen egy haromjegyti szam!”

Felrajzolja a tablara:

,Mind az 6t keretbe be kell irni (titokban) egy-egy kerek sz4zast vagy kerek tizest
agy, hogy az 6t szam 6sszege 1000 legyen. Amikor mindketten beirtatok, akkor
egymads ald teszitek a két szadmsort, és dsszehasonlitjatok az egymads ald irt szamo-
kat. Mindegyik gyerek annyi pontot kap, ahany helyen az 6 szdma a nagyobb. Ezt
a jatékot mar harmadik osztalyban is jatszottuk, de azért idézziik fel a jatékot!
Példaul a kovetkezd esetben:

200 200 200 200 200

100 300 100 100 400
Az els6 jatékos harom pontot szerzett (az els6, a harmadik és a negyedik szaméaval),
a méasodik jatékos pedig kettét.
Egyenl6 szamok esetén nincs pont.
Ot fordul6 utdn sszesitsétek a pontokat. Az nyert, aki tébb pontot gyfijtott.”

Jaték kozben a gyerekek 6sszeadasokat végeznek kerek szamokkal. Megfigyelhe-
tik, hogy az 6sszeg nem valtozik, ha valamelyik tagjat novelik, egy masik tagjat
pedig ugyanannyival csokkentik.

Elgondolkodnak azon, hogyan tudnak egy-egy jaték soran tobb pontot gytijteni.
Mikozben az 1000-et 6t kerek szédzas dsszegére bontjak, és a szamokat dsszeha-
sonlitjak, belatjak, hogy a véletlennek is szerepe van abban, hogy adott helyre ki
irja a nagyobb szamot.




Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

9. Az 6sszeg valtozasa, illetve valtozatlansaga

El6veteti a 4. feladatlapot.

Az1.feladatbdl el6szor az elsé harom tablazatot toltsék ki a gyerekek az analégidkat
felhasznalva!

A 4., 5, 6. tablazatot soronként kezdjiik el kitolteni, és fogalmaztassuk meg, mi
segitette a szamolast! Néhany sor kitoltése utan adhatjuk a szamoldst 6nallé
munkéra.

A feladatok ellendrzésénél igényeljitk az indoklésokat!

A feladat c) részében megfogalmazott kérdéseket a gyerekekkel kozosen ér-
tékeljuk!

Az els6 harom tablazat kitoltését segitik az analogiak.

A 700-nak 1000-re pétlasa utan a 704 pétlasanal felhasznalhatjak, hogy 4-gyel na-
gyobb szamot kell pétolniuk az el6z6nél 4-gyel kisebb szammal. Az utols6 téb-
lazatban ugyancsak a 704-et kell pétolni az 1000-nél 14-gyel nagyobb szdmra. Ezt

az el6z6 szamnal 14-gyel nagyobb szdmmal pé6tolhatjuk.

10. Egyszerii feladatok lejegyzése nyitott mondattal

A 4. feladatlap 2. feladatdnak megoldatasa.

a) Mennyi a 680 és a 270 0sszege?

b) Mennyi a 680 és a 270 kiilonbsége?

) A kisebbitend6 680, a kivonandé 270. Mennyi a maradék?
d) A kisebbitend6 680, a kiilonbség 270. Mennyi a kivonandé?
e) A kiilonbség 680, a kivonand6 270. Mennyi a kisebbitend&?
f) A kiilonbség 270, a kivonand6 680. Mennyi a kisebbitend6?
g) A kiilonbség 270, a kisebbitend$ 680. Mennyi a kivonand6?
h) Két szadm kiilonbsége 270. Mi lehet a két szdm?

i) Két szam 0sszege 680. Mi lehet a két szam?”

A feladatokat adhatjuk hazi feladatnak is.

Egyszerii feladatok megoldasa soran felidézik a mtiveletekben szereplé szamok
elnevezéseit. A szoveges formdban megfogalmazott feladatokat leforditjak a
matematika nyelvére, mikdzben nyitott mondattal leirjak a kapcsolatot.
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3. Ora

Tanito6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

11. Szamolasi eljarasok alkalmazasa 6sszeg és kiilonbség szamitisa soran
,Ellendrizziik a 4. feladatlap 2. feladatanak megoldasat. Arra is kivancsi vagyok, ki
hogyan talalta meg a nyitott mondat megoldasat.”

a) Mennyi a 680 és a 270 Osszege?

b) Mennyi a 680 és a 270 kiilonbsége?

) A kisebbitend6 680, a kivonandé 270. Mennyi a maradék?

d) A kisebbitend6 680, a kiilonbség 270. Mennyi a kivonandé?

e) A kiilonbség 680, a kivonand6 270. Mennyi a kisebbitend&?

f) A kiillonbség 270, a kivonand6 680. Mennyi a kisebbitend6?

g) A kiilonbség 270, a kisebbitend$ 680. Mennyi a kivonand6?

h) Két szadm kiilonbsége 270. Mi lehet a két szdm?

i) Két szam Osszege 680. Mi lehet a két szam?”

,Ki hibazott a nyitott mondatok lefrasanal? Melyik feladatnal, milyen hibat ko-
vettetek el?”

A tanité tajékozédjon a hiba okardl, és a kovetkezd feladat megoldasa el6tt
gytjtse maga koré azokat a gyerekeket, akik segitségre szorulnak! Fontos, hogy
veliik rakassa ki a kovetkez6 feladatokat jatékpénzzel akkor is, ha a gyerekek he-
lyesen alkotnak meg a nyitott mondatot. Ez esetben a kirakas legyen az ellen6rzés
médja.

Egy-egy gyerek felolvassa a feladatot, egy masik felirja a tablara a nyitott mon-
datot, és a gyerekek elmondjik, hogyan szamoltak.

a) 680 + 270 = 1 L1 =950

b) 680 — 270 = L1 =410

c) 680 - 270 =1 L1 =410

d) 680 - O =270 L1 =410

e) [ —270 = 680 L =950

f) O -680 =270 L =950

g) 680 — 0 =270 L1 =410

h)y & - 0O =270 <& 680 670 660 ...
L1 410 400 390 ...

iy &+ 0O =680 <& 270 280 290 ...
L1 410 400 390 ...




Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

12. Egy (két) miivelettel leirhat6 egyenes és forditott szovegezésti szoveges fel-

adatok értelmezése

+Készitsétek el6 a jatékpénzt és az 5. feladatlapot! Oldjatok meg az 1. feladatot.

Hasznaljatok a jatékpénzt, ha sziikségesnek gondoljatok valamelyik feladathoz!”

Az ellen6rzést frontalisan végezziik.

[rj a feladatrél nyitott mondatot, és valaszolj!

a) Elkoltottem a pénzembdl 270 Ft-ot, 680 maradt. Mennyi volt?

b) Mér osszegytjtottem 270 Ft-ot. Mennyit kell még gytjtenem, hogy megvehes-
sem a 680 Ft-os labdét?

c) 680 Ft-tal mentem vasarolni. Mennyit koltottem, ha 270 Ft-om maradt?

d) 680 Ft-ért vettem egy labdat. Ez 270 Ft-tal kertilt kevesebbe, mint a konyv, amit
vaséaroltam. Mennyibe keriilt a konyv? Mennyit koltottem a konyvre és a lab-
dara dsszesen?

e) Egyik zsebedben 680 Ft, a masikban 270 Ft van. Ez pontosan elég 2 db mozijegy
megvasarlasahoz. Mennyibe kertil egy mozijegy?

f) Egyik zsebedben 680 Ft, a mésikban 270 Ft van. Mennyit kell 4ttenni az egyik
zsebedbdl a masikba, hogy mindkét zsebedben ugyanannyi pénz legyen?

A gyerekek 6nall6 munkaban vagy tanitdi segitséggel megoldjak az 5. feladatlap
1. feladatéat.

a) O + 270 = 680 ] =950
b) 270+ O =680 ] =410
c) 680 — O =270 =410
d) 680 < [

270-nel

0+ 680 =<

680 + 270 = [ ] =950
Osszesen: (680 +270) + 680 = & O = 1630
e) 680+ 270 =01 + I =475
f) 680 - OO =270+ 0 0 = 205

A nyitott mondatot megoldhatjak

— prébalgatassal: pl. kiprobaljdk a 100-at: 680 — 100 > 270 + 100, megfigyelik,
hogy az 580 tobb, mint 200-zal nagyobb a 370-nél, ezért lehet, hogy a 300 lesz a
kovetkezé szam: 680 — 300 < 270 + 300. Most azt tapasztaljak, hogy a 380 lett kozel
200-zal nagyobb az 570-nél. Ezért a 200 lehet a kovetkezé valasztas: 680 — 200 >
270 + 200, de a 480 és a 470 kozott mar csak 10 a kiilonbség, igy konnyen megta-
lalhatjak a 205-6t.

— megallapitjak, hogy a két zsebemben 6sszesen 680 + 270 forint van. Ha mindkét
zsebemben ugyanannyi pénz lesz, akkor az 6sszeg fele lesz egy-egy zsebemben,
azaz 950/2=475 forint (ezt kirakassal allapitjak meg).

Igy, a 680 Ft-bol 205 Ft-ot kell attenni a mésik zsebembe, amelyben 270+ 205 forint,
azaz ugyancsak 475 Ft lesz.

— kiindulhatnak a kevesebb pénzbdl is. Mindegyik zsebembe elészor 270 Ft-ot
teszek, igy marad a 680 Ft-bol 410 Ft. Ezt kell egyenlGen elosztani a két zsebembe,
azaz mindkét zsebembe még 205 Ft-ot kell tenni.
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Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

13. A szorzat valtozasa a tényez6k valtoztatasaval
,Rakjatok ki halmokat 2, 5, 10, 20, 50, 100 és 200 forintosokbdl! Egy kupacban csak
egyféle érmékbol legyenek pénzek! Legyenek 3, 6, 5,7 9 darabbdl all6 kupacok.”

A tanité tablazatot készit a tablara:

A gyerekek csoportban, a munkat megosztva kirakjak a pénzérméket, és leolvas-
nak a kirakasokrdl szorzasokat.

,Olvassatok le, melyik kupac mennyit ér!”
A kirakasokat kdvetd megbeszélések alapjan beirja a tablazatba a szorzatokat.

A kitoltott tdblazatrol olvastassunk le Osszefiiggéseket!

A tobbi sor letakarasaval emeljiik ki példaul az 1., 4., 7 sorokat. Figyeljék meg, és
fogalmazzak meg a gyerekek a kapcsolatokat!

PL: Ha 10-szer (100-szor) nagyobb szadmbdl vesziink ugyanannyit, 10-szer (100-
szor) nagyobb szamhoz jutunk.

Erdemes megfigyeléseket végezni az oszlopok dsszevetésével is.

PL: Bormely szam 6-szorosa a 3-szorosanak a duplaja.

Barmely szdm 9-szerese a 3-szorosdnak és a 6-szorosanak az dsszege. ..

3db 6 db 5db 7 db 9db 3db 6db 5db 7 db 9db

2 Ft 2 Ft 6 12 10 14 18
5Ft 5 Ft 15 30 25 35 45
10 Ft 10 Ft 30 60 50 70 90
20 Ft 20 Ft 60 120 100 140 180
50 Ft 50 Ft 150 300 250 350 450
100 Ft 100 Ft 300 600 500 700 900
200 Ft 200 Ft 600 1200 1000 1400 1800




Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

14. Analégiak egyjegyti, 0-ra végz6dd kétjegyti és 00-ra végz6dé haromjegyii
szamokkal végzett miiveletek kozott

,Fizess ki 20, 40, 80, 30, 60, 90, 120, 50, 100, 70, 140 forintot csupa 2, 5 vagy 10 forintost
hasznélva! Ird le, melyik érmébél mennyit kellett venned!”

»Csoportban rakjatok ki jatékpénz segitségével, és ondlloan irjatok le a fiizetetek-
be a kirakasokat! Készitsetek ilyen tablazatokat:

A gyerekek tevékenység alapjan toltik ki a tablazatokat, kozben fontos észrevé-
teleket tehetnek.

20 Ft 200 Ft
40 Ft 400 Ft
80 Ft 800 Ft
30 Ft 300 Ft
60 Ft 600 Ft
90 Ft 900 Ft
120 Ft 1200 Ft
50 Ft 500 Ft
100 Ft 1000 Ft
70 Ft 700 Ft

20 Ft 10 2 200 Ft 10

40Ft | 20 8 4 400 Ft 20

80Ft | 40 16 8 800 Ft 40

30 Ft 15 6 3 300 Ft 15

60 Ft 30 12 6 600 Ft 30

9OFt| 45 18 9 900 Ft 45
120 Ft 60 24 12 1200 Ft 60

50Ft| 25 10 5 500 Ft 25 10 5
100Ft | 50 20 10 1000 Ft 50 20 10

70 Ft 35 14 7 700 Ft 35 14 7

»Fizess ki 200, 400, 800, 300, 600, 900, 1200, 500, 1000, 700 forintot csupa 20, 50 vagy
100 forintost hasznélva! Ird le, melyik érmébél mennyit kellett venned!”

,Ha néhany kirakds utan agy gondolod, hogy ki tudod t6lteni a tablazatot kirakas
nélkiil is, akkor attérhetsz az 6nallé6 munkéara!”

A tablazatok kitoltése utdn beszéljiikk meg, mit vettek észre a gyerekek, milyen
kapcsolatot hasznéltak fel a tdblazatok kitoltésénél!

El6szor konkrét 6sszegekrél mondjanak allitdsokat. A sorok vagy oszlopok
kiemelésével rairdnyithatjuk a figyelmet egy-egy Osszefiiggésre.

Az els6 tablazat alapjan megfogalmaznak a konkrét szamokrdl példaul ilyen al-

litasokat:

— A 40 Ft 2-szer annyi, mint a 20 Ft, igy 2-szer annyi kétforintosra volt sziikség.

— A tizforintos 2-szer annyit ér, mint az 6tforintos, ezért a 20 Ft kifizetéséhez fele
annyi tizes kell, mint ahany 6tos.

A konkrét szamokra vonatkozé kapcsolatok kimondasat kovetheti altalanosabb

érvényii megfogalmazas is.

Példaul:

— Adott érmébdl 2-szer (4-szer...) akkora Osszeg kirakasahoz 2-szer (4-szer...) an-
nyi érmére van sziikség;

— Adott 6sszeg kifizetéséhez 2-szer (5-szor) értékesebb érmébdl fele (5-6d) annyira
van sziikség.

A masodik tablazat alapjan kimondhaté6 vagy annak kit6ltéséhez felhasznalhato

Osszefiiggések:

— A szorzat 10-szeresére n6, ha az egyik tényez6t a 10-szeresére valtoztatjuk;

— A hadnyados valtozatlan, ha az osztand6t és az osztét ugyanannyiszorosara véal-
toztatjuk. (Ennek kimonddsa még nem vdrhato ilyen pontosan.)
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Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

P

15. Egy szam sokféle alakjanak eldallitasa analégiak alapjan
+Készitsetek a flizetetekbe két tablazatot: (felrajzolja)

,/,Hogyan tudsz kifizetni 70 forintot 2, 5, 10, 20, illetve 50 forintos érméket hasznalva?
Ird a tablazatba, melyik érmébdl mennyit veszel! Keress tobbféle megoldést!”

© @ O "=¢

,Hogyan tudsz kifizetni 700 forintot 20, 50, 100, 200, illetve 500 forintos érméket
hasznalva? Az els6 tablazatba irt megoldasok alapjan adj meg tobbféle megold-
ast!”
»A tablazatok kitoltése hazi feladat, ha sziikséges, hasznaljatok hozz4 jatékpé-
nzt!”

70 Ft

700 Ft

A gyerekek elkészitik a tdblazatokat, és mintaként megadnak egy lehetséges me-

goldast. PL:

70 Ft

o @O "=¢

700 Ft

16. Sorozatok tagjainak meghatirozasa adott szabaly alapjan
A tanité kivetiti a 7 melléklet folidjat.
,Mikor gyftilik el6bb ¢ssze 1000 forintod?

Minden hénapban 100 Ft-ot
teszel félre.

Els6 honapban félreteszel

1 Ft-ot, és ezt kovetéen minden
hénapban megduplazod az
el6z6 havi pénzed.

,El6szor képzeld el, te melyik lehet&séget valasztanad! Mondd el a parodnak, te
hogyan dontenél!”

»A pér egyik tagja rakja ki az els6, a masik tagja a masodik gytjtogetés alapjan,
hogy melyik hénapban mennyi pénze lenne.”

Ellendrzés: A tanit6 tablazatba rendezve tablédra irja a sorozatok tagjait.

A gyerekek becsiilnek, sejtést fogalmaznak meg, majd tevékenységgel belatjak
vagy elvetik sejtésiiket:

1. hénap 1Ft 100 Ft
2. hénap 2 Ft 200 Ft
3. hénap 4 Ft 300 Ft
4. hénap 8 Ft 400 Ft
5. hénap 16 Ft 500 Ft
6. honap 32 Ft 600 Ft
7 hénap 64 Ft 700 Ft
8. honap 128 Ft 800 Ft
9 hénap 256 Ft 900 Ft
10. hénap 512 Ft 1000 Ft
11. hénap 1014 Ft




Tanit6i tevékenység

Tanuléi tevékenység

17. Egyenletesen novekvd sorozat szabdlyanak felismerése, a sorozat néhany
tagjanak meghatarozasa

,Ez a sorozat egyenletesen novekszik:

40, ..., ..., 310, ..., ... (a tanito tdbldra irja a szimokat)

Mi lehet a masodik, a harmadik, az 5. és a 10. tag?

Aki tigyesen gondolkodik, tigy is megtudhatja a 10. tagot, hogy nem szamolja ki
az el6tte 1évé tagok mindegyikét!”

»Tagja lesz-e a sorozatnak az 1000?”

,Fogalmazz meg olyan szoveges feladatot, amelynek ez a sorozat lesz a megolda-
sa!” Ha nem értik meg, hogy nem egy szdm a megoldds, akkor figyelmeztessen! ,,Gondol;
arra, hogy az el6z6 feladat megoldasa is sorozat volt!”

Hallgassunk meg tobb szoveget, és a gyerekek dontsék el, hogy valéban a
megadott sorozat lesz-e a feladat megoldasa!

A gyerekek elképzelik vagy lejegyzik az els6 kiilonbségsorozat tagjainak a he-
lyét, ami segiti azt a felismerést, hogy az 1. taghoz harom egyenl6 szdmot kell
hozzaadni, hogy a 4. taghoz jussanak, igy a szomszédos tagok kiilénbsége 90. En-
nek alapjan mar kénnyen kiszdmithatjak a sorozat akarhdnyadik tagjat:

90-3
—_ —
40 130 220 310

A sorozat 10. tagja: 40 + 90 - 9 = 850

400

A 850 utan a 940, aztdn az 1030 kovetkezik, igy az 1000 nem lesz tagja a sorozat-
nak.

A gyerekek az el6z6 feladat mintdjara megfogalmazhatnak szdveges feladatot,
amelynek a megoldasa éppen ez a sorozat.
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