6  MATEMATIKA ,A” ¢ 9. SZAKISKOLAI EVFOLYAM TANARI UTMUTATO

I. Hasonlitsuk 6ssze!
Az eszk6z0k kozott talalhatd a 9.1 kértyakészlet, amelyet csoportalakitashoz hasznalunk. 4
f6s csoportokat alakitunk ki: a kartydkon talalhato feladatok megoldasa utan keriilnek egy

csoportba azok a tanuldk, akik azonos végeredményt kaptak.

Maodszertani megjegyzes: A kovetkez6 feladatokat diak-kvartett modszerrel oldjuk meg.

Feladatok
T 1. Egy iskolaban feleannyian vesznek részt a kosarlabdaedzésen, mint a kézilabdaedzésen.

A focistak szdma a kosarasokénak a négyszerese.

a) Melyik grafikon aranyai abrazoljak megfelelden a harom sportszakkdrbe jarok sza-

manak nagysagbeli aranyait? (A C és D grafikonon mérjiik meg a szdgeket!)

A r B C D

Létszam
Létszam

-

Kosar Kézil. Foci Foci Kézil. Kosar

b) Allitsd nagysag szerinti ndvekvé sorrendbe a haromféle edzésre jarok szamat!
Madszertani megjegyzes: A csoportok kapjanak idét, hogy probalgatassal megoldjak a felada-

tot, ha 0sszesen 35 0 jar sportolni, €s mindenki csak egyféle sportot iz.

c) Osszesen 35-en jarnak mindegyik edzésre, és mindenki csak egyféle sportot tiz.
Mennyien fociznak, kézilabdaznak, kosarlabddznak?
Megoldas:
a) A;  b) Kosar < Kézilabda < Foci
¢) Oldjuk meg egyenlet felirasaval a feladatot!

Mivel a feladat elején leirt mindkét allitasban szerepel a korasarok szama, jeldlje azt
X. Ekkor a kézilabdazok szama 2Xx, a focistaké 4x . Ez dsszesen 7x . Osszesen 35 6

sportol, ezért 7x =35, ahonnan X =5. Azt kaptuk, hogy 5 f6 kosarazik, 10-en kézi-

labdaznak és 20-an fociznak.
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=7 2. A traktor hatso kereke gyakran nagyobb az els6nél.

Madszertani megjegyzés: A feldolgozashoz a diakkvartett modszer ,,felmutatds” valtozatat
ajanljuk. Elére egyezziink meg a tanulokkal, hogyan adjanak valaszt. Példaul jelentse egy ujj
felmutatasa az elsd kereket, az egész tenyér a hatsot; vagy okolbe zart kéz az elsét, nyitott
tenyér a hatso kereket. Igy minden csapat egyszerre valaszolhat a kérdésre, és minden csapa-
tot lehet értékelni. A kooperativ modszerek értékelésekor a csapat minden tagja egyfoma mi-
nésitést kap..

a) Ha a traktor egyenletesen halad (nem csuszik és a kerék nem porog ki), akkor melyik
keréknek nagyobb a fordulatszdma (a fordulatszdm az egy perc alatt megtett fordula-
tok szama)?

b) Igaz-e, hogy mindkét kerék ugyanannyi id6 alatt fordul korbe?

Megoldas: a) Az els6 kerék. B) Nem.

=7 3. Egy iskolaban a sziinetekben haromféle tabort szerveznek. A Sitabor  Véndortabor
halmazabra mutatja, hogy a tizedikesek koziil milyen aranyban / % \
jelentkeztek az egyes taborokba. (A szazalékokat egészre kere- 'u.\ 12 ‘ 23%:*% ,J
kitették.) \gﬂ_ﬁ;&éﬁ@/

A tanulok hany szazaléka jelentkezett valamilyen tdborba az ab- I\\ 3% / l
ra alapjan? VRAbor
Hatarozd meg, hogy az alabbi allitdsok koziil melyik igaz é¢s melyik hamis!

a) Csak sitaborba legalabb annyian mennek, mint csak vandortaborba.

b) A tanulok legalabb hatoda jelentkezett vizitaborba.

c) A sitdborba jelentkez6k szama nem nagyobb, mint a vandortaborba jelentkezdk szdma.

d) A vandortaborba legalabb annyian jelentkeznek, mint a vizitdborba jelentkezok 6tszordse.

e) Ha az osztalylétszam 32 {6, akkor legfeljebb 20 {6 szeretne menni valamelyik tabor-
ba.
Megoldas: A tanuldk 70%-a jelentkezett taborba. Igaz allitasok: b), ).

T 4. Sandor és Jozsef megkopaszodtak, bar a 6 évvel korabban késziilt felvételen tigy latszik,
hogy nagyjabdl ugyanannyi hajuk volt. Melyikiik ,,atalakulasa” tartott rovidebb ideig,
ha Sandornak naponta legfeljebb 150 szal, J6zsefnek naponta legalabb 150 szal haja
hullott ki.

Megoldas: Jozsefé.
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7 5. Egy Audi és egy BMW versenyeznek. Egy adott utszakaszon mindkét autd egyenletes

sebességgel haladt, de a BMW hosszabb id6 alatt teszi meg, mint az Audi. Igaz-e, hogy

a BMW sebessége legalabb annyi, mint az Audi sebessége?

Megoldas: Hamis.

7 6. Az alabbi grafikon egy iizlethalozatban 599 -~ Nadragok 4
eladott nadragok és szoknyak szamat 450 =L \ t °
mutatja havi bontasban. Valaszolj a ko- :zz | .'I. Y
vetkez6 kérdésekre: 300 " . : '
a) Milyen honapokban adtak el ugyan- 20 T I~ .
annyi szoknyat, mint nadragot? ?zg .,""' I * i
b) Milyen honapokban adtak el legalabb 100 i 3 R\
kétszer annyi nadragot, mint szok- 52 ‘,'f s |

L4 Jan Feb. Marc. Apr. Maj. Jon. JUl. Aug. Sze. Okt. Nov. Dec.
nyat? pr A 9

¢) Milyen honapokban volt az eladott nadragok szama legfeljebb annyi, mint az eladott
szoknyak szama?

d) Hany honap esetén volt az eladott szoknyéak és nadragok szdmanak ardnya legalabb
harom?

e) Melyik honapban volt a legnagyobb a kiilonbség az eladott nadragok és szoknyak

szama kozott?

Megoldas:

T 7. 1987 kornyékén kezdett terjedni a CD 70| [ | bakelit lemezek ]

a) majus, szeptember; b) februar, marcius, oktdber, november; ¢) junius, julius, augusz-

tus; d) 5 (februar, julius, augusztus, oktodber, november); e) julius.

soo! [ kazettak

g . S DI k
lemez, és néhany év alatt felvaltotta a 5 600 BN CDcnezs
e —
. . , . E 500
bakelitlemezt és a kazettdkat a zenei E
£ 400
piacon. A grafikon ezt a folyamatot —§
5

300 ]
mutatja: az egyes zenei hordozokra ™
koltott dsszes pénzt az évek fliggvé- 400 {
nyében egy olyan orszagban, ahol a 0 l i

1987 1988 1989 1990 1991 1992

>

fizetéeszkoz a tallér.
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a) Valaszd ki, hogy az alabbi allitasok koziil melyik igaz és melyik hamis!
I. A kazettakra koltott 0sszeg folyamatosan csdkken, azaz minden évre igaz, hogy
a kovetkez6 évben kevesebbet koltottek kazettakra az el6z6 évinél.
I1. A CD lemezekre koltott pénz legalabb a 14-szeresére nétt a 6 €v alatt.
II1. Pontosan harom évre igaz az, hogy a bakelitlemezekre koltott 6sszeg egyértel-
miien kevesebb az el6z6 évben koltott 0sszegnél.
b) Melyik évre igaz az, hogy a bakelitlemezekre koltott 6sszeg legalabb haromszorosa volt
a CD-kre koltott 0sszegnek?
Madszertani megjegyzes: A kovetkezo két kérdést kerekasztal modszerrel dolgozzuk fel.
c) Pérosits 0ssze olyan éveket egymassal, amelyekben a CD-kre koltott 0sszeg az egyik
évben legalabb kétszerese a masik évben koltott osszegnek!
d) Irj fel olyan évparokat, amelyekre igaz, hogy a bakelitlemez eladasa legfeljebb a felére
csokkent!
Madszertani megjegyzes: A modszer tjra diakkvartett.
e) Melyik évben volt a bakelitlemezekre koltott kdltség nem nagyobb, mint a kazettdkra
koltott koltseg?
I. 1989-ben; II. 1990-ben; III. 1988-ban; IV. egyik évben sem.
f) Melyik évben lett eldszor a CD lemezekre koltott pénz nem kisebb, mint a bake-

litlemezekre koltott 6sszeg?

I. 1989-ben;  II. 1990-ben; III. 1988-ban; IV. egyik évben sem.
g) Melyik évben lett el6szor a CD lemezekre koltott pénz nem kisebb, mint a kazettdkra
koltott pénz?
I. 1989-ben;  1II. 1990-ben; I11. 1988-ban; IV. egyik évben sem.
Megoldas:

a) H, I, H (4 évre); b) 1987, 1988; c) pl. 1987-1992; d) pl. 1988-1990; e) IV; 1) 1I; g) L.

77 8. Az alabbi grafikon a balesetek szamat mutatja egy adott X .
430 idén

térségben.

420 1
a) Igaz-e, hogy a balesetek szdma nagymértékben meg-

emelkedett a tavalyi évhez képest? Réviden indokold 4107 tavaly

a valaszodat. 400

v
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b) Becsiild meg, hogy hany szézalékkal nétt a balesetek szama a tavalyi szamadathoz

képest:

L. 427%; I1. 105%; 1. 5 %; IV. 15%.
Megoldas:

a) Nem igaz, nem nagyaranyu a novekedés.

b) Koriilbeliil 408 ¢s 427 a két adat, ami % ~ 4,6% . Tehat a valasz: III.

77 9. a) Melyik korben (vagy korokben) nem nagyobb a szinezett

rész aranya az egészhez képest, mint a téglalapban?

b) Melyik korben (vagy korokben) nem kisebb a szinezett

rész aranya az egészhez képest, mint a téglalapban?

Megoldas:

A
A téglalapban a szinezett rész ara- | //"__ ‘]_\ / ‘ [ \

10 5 |’

—==-=%0,55.a)A,B;b)C,E; \ /
nya o=g a) ) \R__\/ \ D K/

D: nem eldonthetd.

/ /F\ &N
\J 4

77 10. Hany villanyszerel6 és burkold dolgozhat a hazban egyidejiileg az a), a b), a ¢) illetve a

d) esetben, ha 0sszesen 9-en vannak?
a) A burkolok szama legalabb kétszerese a villanyszerelok szaménak.
b) Legalabb annyi a villanyszereld, mint a burkolo.

c¢) A burkoldk szdma ugyanannyi, mint a villanyszereldk szdmanak kétszerese.

d) Legfeljebb 4 villanyszerel6 dolgozik.
Ha tobb megoldas van, gondold végig mindet!
Megoldas:
Jelolje V a villanyszereldk, B a burkoldk szamat:
a) 1V és 8B, 2V és 7B, 3V ¢és 6B; b) 1B ¢és 8V, 2B ¢és 7V, 3B és 6V, 4B és 5V; ¢) 3V és 6B;
d) 1V és 8B, 2V ¢s 7B, 3V és 6B, 4V és 5B.
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T 11. Egy medencébe két csovon keresztiil folyik a viz: a hidegvizes csévon keresztiil két-
szer annyi viz folyik be a medencébe 6ranként, mint a melegvizes csévon keresztiil.
Allapitsd meg, hogy a kovetkezé allitasok koziil melyik igaz és melyik hamis!

a) A melegvizes cs6bdl legalabb annyi viz folyik be a medencébe dranként, mint a hi-
degvizes cs6bdl.

b) A melegvizes csObdl legfeljebb annyi viz folyik be a medencébe o6ranként, mint a
hidegvizes csébal.

¢) A hidegvizes csévon keresztiil kétszer annyi 1d6 alatt telik meg a medence, mint a
melegvizes csOvon keresztiil.

d) A hidegvizes csovon keresztiil hamarabb megtelik a medence, mint a melegvizes
csOvon keresztiil.

¢) Ha mindkét csap egyszerre nyitva van, akkor haromszor annyi i1d6 alatt telik meg a
medence, mint a melegvizes csovon keresztiil.

Megoldas: Igaz: b), d).

T 12. Egy medencébe két csdvon keresztiil folyik a viz: a hidegvizes csdvon keresztiil egy

oOra alatt annyi viz folyik be, amennyi a medence térfogatanak 3 -ad részét tolti meg. A

melegvizes csovon keresztiil a medence 9 ora alatt telik meg. Allapitsd meg, hogy a

kovetkezd allitasok koziil melyik igaz és melyik hamis!

a) A melegvizes cs6bdl legalabb annyi viz folyik ki 6ranként, mint a hidegvizes cs6-
bol.

b) A melegvizes cs6bdl legfeljebb annyi viz folyik ki 6ranként, mint a hidegvizes cs6-
bal.

¢) A hidegvizes csévon keresztiil hdromszor annyi id6 alatt telik meg a medence, mint
a melegvizes csovon keresztiil.

d) A hidegvizes csovon keresztiil hamarabb megtelik a medence, mint a melegvizes
csOvon keresztiil.

e) Ha a medence 1800 literes, akkor a két csapon egyiitt egy ora alatt 800 liter viz fo-
lyik ki.

Megoldas: Igaz: b), d), e).
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Il. Egyenlotlenségek és abrazolasuk a szamegyenesen

77 13. Valaszolj a kovetkezd kérdésekre!
a) Melyik egész szam az, amelyik legalabb annyi, mint a dupl4ja? Hany ilyen szam
van?
b) Melyik nemnegativ egész szam az, amelyik legalabb annyi, mint a duplaja? Hany
ilyen szdm van?
c) Melyik egész szam az, amelyik legfeljebb annyi, mint a dupldja? Hany ilyen szam
van?
d) Melyik nemnegativ egész szam az, amelyik legfeljebb annyi, mint a dupldja? Hany
ilyen szam van?
Megoldés:

a) 0; —1; =2; ...: végtelen sok; b) 0; 1 ilyen szam van; c) és d) 0; 1; 2...: végtelen sok.

— 14. Melyik egyenl6tlenségnek felel meg a kovetkezd szamok mindegyike: 6; 8; 10 ?
I. x>6; II. x<9; III. x=5; IV. 6<x<10 .
Megoldas: III.

— 15. Egy feladatban a kovetkez6 szoveget latod: ,,Oldjuk meg az egyenletet a negativ sza-
mok halmazan!” Melyik egyenl6tlenséget fogod felirni, ha X jel6li az ismeretlent?
I. x>0; II: x<0; III. x>0; IV. x<0 .

Megoldas: II.

Maodszertani megjegyzés: A kovetkez6 feladatot kerekasztal vagy diakkvartett modszerrel

oldjuk meg.
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=7 16. Valaszd ki a kakukktojasokat!

Ezt tudjuk... 1. 2. 3. 4.
a) X>12 12 12,5 11,5 10
b) as<-10 -100 -10,5 -10 -5
C) X>5és x<20 5 10 15 20
d) X e {-2;0;10;13} x<14 X>-2 X>-5 | =2<x<£20
e) y>-5¢ y>0 —4 -1 0 2
f) -45<x -3 0,5 -5,5 5,5
4)] Xéévagy X>% 0 1 2 -3

Megoldas:
a) 2., mert arra igaz; b) 4., mert arra nem igaz; ¢) 1., mert arra nem igaz.; d) 2., mert arra

nem igaz; e) 4., mert arra igaz; f) 3., mert arra nem igaz; g) 2., mert arra nem igaz.

77 17. Alkoss parokat a kovetkezd szoveges megfogalmazasokbol és egyenlotlenségekbdl!

Minden betlih6z egy szam tartozik (példaul A — 6).

A: Ketténél nem nagyobb szamok. B: Nempozitiv szamok.
C: Kettd és hat kdz¢ es6 szamok. D: —6-nal nagyobb nempozitiv szdmok.
E: Negativ szamok. F: —2-nél és —6-nal kisebb szamok.

G: Azok a szamok, amelyek nem nagyobbak 2-nél, és nem kisebbek 6-nal.

H: 7-nél nem kisebb paratlan szamok.

1: Nincs ilyen szam. 2: X< —-6; 3: —6<a<0;
4: x<0; 5: x<£0; 6: 2>1;
7:2<y<6; 8: 2n+12> 6, n pozitiv egész.

Megoldas: A-6; B-5; C-7; D-3; E—4; F-2; G-1; H-8.

Madszertani megjegyzes: A kovetkez6 feladatot kerekasztal modszerrel oldjuk meg.
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77 18. Sorolj fel olyan legalabb 6t olyan szamot, amelyek kielégitik a kovetkezd egyenlStlen-

ségeket!
a) —1<d <1; b) x> -3 és X nempozitiv;
c)—l>yés y>-3; d) e nemnegativ és e<1.

Intervallumok

Az egyenlétlenségekkel megadott szamhalmazokat a szamegyenesen intervallumokkal jelol-
juk. A zart intervallum-végpont beletartozik a szamhalmazba, ¢és ezt a szdmegyenesen tomor
karikaval jeloljik. A nyilt intervallum-végpontnal talalhatd szdm mar nem tartozik bele az

intervallumba, és ezt a szdmegyenesen lres karikaval jeloljik.

——0 —

012345" 012345"
Balrol zart, jobbrol nyilt intervallum. Jobbrol zart, balrdl nyilt intervallum.
Jelolése: 0<x<4 vagy [0;4] Jelolése: Xx<3 vagy |—oo; 3]

Mintapélda;

Parositsuk az egyenldtlenségeket a megfeleld szamegyenest, és adjuk meg intervallumjel6lés-

sel is!
A -3ZXx; B.: —-3<x<£0; C.: x<-=3.

15 2 3.

o—e L —0
| | | 1 | | L

Megoldas:
A kovetkezd parok és jelolések képezhetdk:
A-hoz a 2. abra, jeloléssel:[-3;00[; B-hez azl. dbra, jeloléssel: |-3;0];
C-hez a 3. abra, jeloléssel: |—o0;—3].

Madszertani megjegyzés: Gyakoroljuk az intervallumok hasznalatat 9.2 trimind segitségével

1s!
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A cél: a kis haromszogekbdl a megfeleld élek Gsszeillesztésével nagy szabalyos haromszog
kirakasa. A feladatok az intervallum — egyenldtlenség — szamegyenes jeloléseket gyakoroltat-

jék. A trimin6 mellékletként is megtalalhatd!

x<4
+ A
~ L Py
g ol A Oy
/7
/ +
2,
X / F
/Y
1<x<4 X>4
‘ —— [4; o[
AN NS N\ ‘;\'
(.2 T g FA
+l\ ' e ~ V-\- 8 y [
= % - .
o8
"""" 11; 4] [4; o]
1<x<4 A S i 5 U ST
A\ .
S XN ; 2
e /,«- TV- 5/ _ \\ ‘;\ \a\ L "
~ - = lj’ah ,r L \ \ " Jr/. + O. b—‘r ,-"
P\ LA R\ S0 Wz b
RN 47 ;\ i s > J
> A

7 19. Netuddmegholvan orszagban egy acs fizetésére igaz, hogy:
12500 (rapia) < fizetés < 13000 (rupia).
A kormany uj rendelete szerint egy acs fizetése csak 38-cal oszthatd szam lehet. Hany
rupia lehet az acsok fizetése?

Megoldas: 12502, 12540, ..., 12996 rapia.

77 20. Add meg azokat a szimokat, amelyekre teljesiilnek a kovetkez6 egyenl6tlenségek!
a) x negativ egész szdm, X >—10 ¢és X <-3.
b) 3,5<a<1L5¢és a egy 3-mal oszthat6 szam fele.

Megoldas: a) -9, -8, -7, -6, -5, —4; b) 4,5, 6;7.,5;9; 10,5.



