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VIII.B.2.1. 

ALAPRAJZ



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MODULLEÍRÁS
A modul célja Geometriai ismeretek alkalmazása a mindennapi életben
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő tananyag Megelőző tananyag: Pitagorasz-tétel

Követő tananyag: Sz§m²t§sos feladatok a geometria ter¿let®rŜl
Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: A Pitagorasz-tétel alkalmazása

Tágabb környezetben: Építészeti alapismeretek
A képességfejlesztés fókusza Következtetési képesség fejlesztése

Helyzetelemzési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Dolgozzanak a gyerekek pármunkában, osszák fel egymás közt előre, ki mit fog kiszámolni (pl. 
egyikük az ablakokat, másikuk az ajtókat), és a végén kettejük munkájából határozhatják meg az 
utolsó kérdés válaszát. Ellenőrzésképp nézzék át egymás munkáját.
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modulVázlat 
Tevékenység  Számolás, következtetés, Pitagorasz-tétel alkalmazása
Tanári instrukciók Ismertessük a feladatot

Kövessük a feladat egymás közti felosztását
Figyeljünk a kerekítésekre, végül ellenőrizzük a feladat-
megoldást!
A hamarabb végző/ügyesebb hgyerekektől megkérdez-
hetjük például, hány négyzetméter lehet a lakás alapterü-
lete.

Kiemelt készségek, képességek Helyzetértékelés, együttműködés
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Páros vagy heterogén csoportmunka
Módszerek Megbeszélés, szemléltetés, vita
Eszközök Munkafüzet, alaprajz

MUNKAFÜZET

Számold ki az alábbi adatok alapján, mennyibe kerülnek összesen az ajtók és ablakok egy ilyen alap-
rajzú luxuslakásban.

Az ablakokat és erkélyajtókat kék szaggatott, a beltéri ajtókat zöld szaggatott vonallal jelöltük. A be-
járati ajtót nyíl mutatja. Az ablakok és az erkélyajtók magassága megegyezik. A méretezésben a pont-
háló segít.

A legkisebb méretű ablak 80 000 Ft, a nagyobb ablak és az erkélyajtók arányosan drágábbak. Egy beltéri 
ajtó 130 000 Ft-ba került, míg a bejárati ajtó ára 540 000 Ft volt.
A beszerelési költség az ár 15%-a.

1.  FELADAT
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MEGOLDÁS

Összesen 8 db kisméretű és négy darab nagyméretű, azaz kétszer akkora ablak van. 
8 . 80 000 + 4 . 2 . 80 000 = 1 280 000  Ft.
Az erkélyajtó a Pitagorasz-tétel alapján: ã4+4 = ã8 = 2ã2 -szerese az ablak szélességének, ezekből  
3 darab van.   3 . 2ã2 . 80 000 = 678 822,51 ≈  678 823 Ft.
Az 5 darab beltéri ajtó összesen:  5 . 130 000 = 650 000 Ft.
A bejárati ajtó: 540 000 Ft.
Az ajtók és ablakok ára összesen: 128 000 + 678 823 + 650 000 + 540 000 = 1 996 823 Ft.
A szerelési díjjal együtt: 1,15 . 1 996 823 = 2 296 346,45 ≈ 2 296 347  Ft.



VIII.B.2.2. 

ALLERGIA



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MODULLEÍRÁS
A modul célja Szövegértelmezés, lefordítás a matematika nyelvére
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő tananyag Megelőző tananyag: Egyszerű szöveges feladatok megol-

dása következtetéssel
Követő tananyag: Egyenletek, egyenletrendszerek

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Szöveges feladatok
Tágabb környezetben: Számtan, algebra, egészségügyi alap-
ismeretek

A képességfejlesztés fókusza Szövegértési képesség fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 3-4 fős homogén csoportokra számolási és logikai képességeik szerint. Beszéljék 
meg a gyerekek csoporton belül a csoportfeladatok megoldásának menetét, majd dolgozzon min-
denki egyénileg. Mivel a feladatok egymásra épülnek, eredményeiket akár részeredményenként is 
egyeztethetik.	
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modulVázlat 
Tevékenység  Szövegértelmezés, számolás
Tanári instrukciók A feladatokat csoportonként ismertessük az alábbiak szerint:

A:	 a feladat a), b) és c) része
B:	 a feladat a), b), c) és d) része
C:	 a feladat a), b), c), d) és e) része

Ellenőrizzük a logikai következtetések és a számolások he-
lyességét!

Kiemelt készségek, képességek Logika, számlálás
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén csoportmunka
Módszerek Megbeszélés, magyarázat
Eszközök Munkafüzet

MUNKAFÜZET

A Kovács család minden tagja minden év áprilisában és májusában allergiában szenved. Az allergia el-
leni gyógyszercseppeket a következőképp kell adagolni naponta:

1 – 2 évesnek:	 3×2 csepp
2 – 6 évesnek:	 2×5 csepp
6 – 12 évesnek:	 2×10 csepp
12 évesnél idősebbeknek:	 1×20 csepp 

a)	 Számold ki, hány cseppet szed be naponta a család, ha tudod, hogy Anna 4 évvel fiatalabb az 5 
éves Dávidnál?

b)	 Hány üveg fogyott idén, ha egy üvegben kb. 250 cseppnyi gyógyszer van?
c)	 Mennyit költenek egy évben allergia elleni szerre, ha csak ebben a két hónapban használják, és egy 

üveg 634 Ft-ba kerül?
d)	 Mennyivel kerül kevesebbe az éves gyógyszeradagjuk, ha most a gyógyszertárban egy nagy doboz 

(4 üveg) gyógyszer, akciósan csak 2300 Ft-ba kerül?
e)	 Mennyivel csökkenne a Kovács család gyógyszerköltsége, ha tudjuk, hogy a kormány minden 

allergiás betegségben szenvedő 12 év alatti gyereknek 50%-os, 12 év feletti gyereknek pedig 25%-os 
ártámogatást biztosít? 

2 .  FELADAT
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MEGOLDÁS

a)	 A gyerekek tehát 1 és 5 évesek, a szülők életkora pedig biztosan több mint 12, ezért:

Anna napi 6 cseppet,
Dávid napi 10 cseppet,
Anya napi 20 cseppet,
Apa napi 20 cseppet szed be.
A család naponta 56 cseppet szed be.

b)	 Az április 30, míg a május 31 napos, ezért 56 . (30 + 31) = 3416  csepp gyógyszer fogyott idén. 
3416 ÷ 250 = 13 x 250 + 166, tehát 14 üveg orvosságot kellett venniük az idén.

c)	  14 . 634 = 8876 Ft-ot költöttek idén gyógyszerre.

d)	 4 nagy dobozt kell venniük, azaz  4 . 2300 = 9200 Ft-ot költenek így, és két bontatlan üveg gyógy-
szerük megmarad.
Vehetnek azonban csak 3 nagy dobozt és még 2 üveget, ekkor   
3 . 2300 + 2 . 634 = 8168 Ft-ot költenek allergia elleni cseppre.

e)	 Az állami támogatásnak köszönhetően Anna és Dávid gyógyszeradagjának felét az állam állja, így 
Annának csak napi 3, míg Dávidnak csak napi 5 csepp gyógyszerért kell fizetniük. 
A családnak így csak napi 48 csepp gyógyszerért kell fizetnie.
Az április 30, míg a május 31 napos, ezért  48 . (30 + 31) = 2928 csepp gyógyszerért kell fizetniük idén.
2928 ÷ 250 = 11 x 250 + 178 , tehát 12 üveg orvosságot kell venniük az idén.
Ha egy akciós doboz 2300 Ft-ba kerül, akkor nekik 3 doboz elég egy évre, így költségük 6900 Ft-ra 
csökkent, ami 1268 Ft-tal olcsóbb.



VIII.B.2.3. 

BEVÁSÁRLÁS



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MODULLEÍRÁS
A modul célja Rendszerszemlélet fejlesztése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő tananyag Megelőző tananyag: Alapműveletek gyakorlása

Követő tananyag: Halmazok, halmazmŪveletek
Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Gondolkodási módszerek 

fejlesztése
Tágabb környezetben: A gyakorlati érzék fejlesztése

A képességfejlesztés fókusza Információgyűjtési képesség fejlesztése
Stratégiaalkotási képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A gyerekek dolgozzanak egyedül, de eredményeiket a csoport többi tagjával egyeztessék majd. Be-
széljék meg azt is, kaphatnak-e többféle megoldást, ha igen, hányfélét, miket és miért.
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modulVázlat 
Tevékenység  A: a) feladatsor, könnyű számolás, kevés választási lehetőség

B: b) feladatsor, közepesen nehéz számolás, több választási 
lehetőség

C: c) feladatsor, közepesen nehéz számolás, sok választási 
lehetőség

Tanári instrukciók A feladat ismertetése után osszuk ki a terméklistát
Ellenőrizzük a kerekítéseket!
Házi/szorgalmi feladatnak feladhatjuk, hasonlítsák össze a 
gyerekek a feladatban szereplő árakat annak a boltnak az árai-
val, ahol ők szoktak vásárolni. Nagyságrendet figyeljenek.

Kiemelt készségek, képességek Összehasonlítás, rendezés
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén egyéni munka
Módszerek Megbeszélés, kutatás
Eszközök Munkafüzet, terméklista

MUNKAFÜZET

1.	 Rád hárult a heti nagybevásárlás feladata. A listán szereplőket kell beszerezned.
•	 1	 kg kenyér
•	 2	 l tej	
•	 20	 dkg sajt
•	 25	 dkg felvágott
•	 2 	kg alma

a) Mennyit kell ezekre elköltened minimum és mennyit maximum?
b) Belefér-e 3400 Ft-ba még 2 Túró Rudi is, ha tudod, hogy egy mosóport is kell venned?

2.	 Rád hárult a heti nagybevásárlás feladata. Édesanyád a következő listát hagyta otthon:
•	 1	 kg hús
•	 2	 l-es ásványvíz
•	 2	 kg alma
•	 3	 kg krumpli
•	 2	 l tej
•	 25	 dkg felvágott
•	 1	 kg kenyér
•	 1	 csomag kávé
•	 1 	mosópor

a)	 Mennyit kell ezekre elköltened minimum és mennyit maximum?
b) Mennyit költesz akkor, ha mindenből olyat veszel, amilyet szeretsz?
c) Belefér-e 6200 Ft-ba egy Túró Rudi is, ha tudod, hogy húsként pulykamellet, és a mosóporból a 

nagyobbat kell hazavinned?

3.  FELADAT
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3.	 Rád hárult a heti nagybevásárlás feladata. Édesanyád a következő listát hagyta otthon:

•	 1	 kg hús
•	 2	 l-es ásványvíz
•	 1	 kg gyümölcs
•	 3	 kg krumpli
•	 1	 db WC-utántöltőgél
•	 2	 l tej
•	 25	 dkg felvágott
•	 10	 db kifli vagy zsemle
•	 1	 csomag kávé
•	 1	 müzli
•	 1	 mosópor

a)	 Mennyit kell elköltened minimum?
b)	 Mennyit költesz akkor, ha mindenből olyat veszel, amilyet szeretsz?
c)	 Belefér-e 7500 Ft-ba egy Túró Rudi is, ha tudod, hogy húsként csirkemellet, és a WC-utántöltő-

ből meg a mosóporból a nagyobbat kell hazavinned?
d)	 Osztálykirándulásra vásárolsz magadnak 4 zsemlét/kiflit, 10 dkg felvágottat, 1,5 l üdítőt, 10 

dkg sajtot és édességet. Hogy osztasz be 1500 Ft-ot? 
	
	 Mennyi zsebpénzed marad?

MEGOLDÁS

1. 
•	 1	 kg kenyér: 110 Ft
•	 2	 l tej: 2 . 118 = 236 Ft
•	 20	 dkg sajt: 2 . 99,8 = 199,6 ≈ 200 Ft
•	 25	 dkg felvágott: 0,25 . 699 = 174,75 ≈ 175 Ft vagy 0,25 . 2199 = 549,75 ≈ 550 Ft
•	 2	 kg alma: 2 . 69 = 138 Ft vagy 2 . 199 = 398 Ft

A felvágottaknál csak a legolcsóbbat és a legdrágábbat számoltuk ki.
a)	 Minimum: 859 Ft-ot, míg maximum: 1494 Ft-ot költhetünk el a fenti listára az adott boltban. 
b)	 Egy 6 kg-os mosópor ára: 2418 Ft, míg egy 9 kg-os mosóporé 3627 Ft. 

3400 Ft-ba a kisebb mosópor és egy túró rudi belefér a legolcsóbb felvágott vásárlása esetén: 
3400 - 2418 - 859 = 123 = 69 + 54

2.
•	 1	 kg hús: 299 Ft vagy 1199 Ft
•	 2	 l ásványvíz: 89 Ft
•	 2	 kg alma: 2 . 69 = 138 Ft vagy 2 . 199 = 398 Ft
•	 3	 kg krumpli: 3 . 99 = 297 Ft
•	 2	 l tej: 118Ft
•	 25	 dkg felvágott: 0,25 . 699 = 174,75 ≈ 175 Ft vagy 0,25 ∙ 2199 = 549,75 ≈ 550 Ft
•	 1	 kg kenyér 110 Ft
•	 1	 csomag kávé: 459 Ft
•	 1	 mosópor: 2418 Ft vagy 3627 Ft

A felvágottaknál és a húsoknál csak a legolcsóbbat és a legdrágábbat számoltuk ki.
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a)	 Minimum: 4103 Ft-ot, míg maximum: 6847 Ft-ot költhetünk el a fenti listára az adott boltban.
b)	 Az összeg a minimum és a maximum között mozog.
c)	 A vásárlás összege így minimum 6112 Ft lett, tehát a Túró Rudi még épp belefér.

3.	 Összesen: 5242 Ft
•	 1	 kg hús: 299 Ft
•	 2	 l ásványvíz: 89 Ft
•	 1	 kg gyümölcs: 69Ft
•	 3	 kg krumpli: 3∙99=297 Ft
•	WC	 utántöltő gél: 349 Ft
•	 2	 l tej: 118Ft
•	 25	 dkg felvágott: 175 Ft
•	 10	 db kifli vagy zsemle: 80 Ft
•	 1	 csomag kávé: 459 Ft
•	 1 	 müzli: 889 Ft
•	 1 	 mosópor: 2418 Ft

a)	 Minimum 5242 Ft-ot költhetünk el a fenti listára.
b)	 Az összeg a minimum (5242 Ft) és a maximum (8905 Ft) között kell hogy mozogjon.
c)	 Nem, mert az összegük már így is 7700 Ft.
d)	 Minimum és maximum értékek: 500 Ft és 932 Ft. Tehát az 1500 Ft-ból 568 – 1000 Ft maradhat.

TERMÉKLISTA
 
Húsáru (1 kg)
Marhahús 799 Ft
Sertéshús 699 Ft
Friss csirkecomb 599 Ft
Friss csirkemell filé 1 199 Ft
Friss csirkeszárny 499 Ft
Friss pulykacomb 499 Ft
Friss pulykamell filé 1 099 Ft
Friss pulyka szárny 299 Ft

Zöldség, gyümölcs (1 kg)
Alma, piros 69 Ft
Alma, zöld 199 Ft
Banán 249 Ft
Burgonya 99 Ft
Citrom 399 Ft
Gomba 649 Ft
Mandarin 239 Ft
Narancs 199 Ft
Paradicsom 369 Ft
Sárgarépa 69 Ft
Vöröshagyma 59 Ft
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Zöldpaprika 469 Ft

Tejtermékek, sajtok
Kefír (db) 69 Ft
Margarinkocka 25 dkg 127 Ft
Tej (l) 118 Ft
Tejföl (db) 76 Ft
Trappista sajt (kg) 998 Ft
Túró 25 dkg 169 Ft
Túró rudi (db) 69 Ft

Felvágott, kolbász, virsli, májas (kg)
Baromfi párizsi 699 Ft
Baromfi virsli 799 Ft
Császárszalonna, főtt, füstölt 1 099 Ft
Májkrém 799 Ft
Paprikás kolbász 2 199 Ft
Sonka 1 699 Ft

Konzervek (db)
Csemege kukorica 119 Ft
Csemege uborka 169 Ft
Darabolt ananász 149 Ft
Sűrített paradicsom 29 Ft

Tartós élelmiszer, alapanyag
(csomag)
Babérlevél 69 Ft
Cérnametélt 129 Ft
Csőtészta 119 Ft
Fahéj 69 Ft
Feketebors 49 Ft
Finom liszt, 5 kg 319 Ft
Finom liszt, 1 kg 69 Ft
Hosszúmetélt 119 Ft
Instant kakaó, 1000 g 899 Ft
Instant kávé, 100 g 799 Ft
Ketchup 980 Ft
Kókuszreszelék 69 Ft
Majonéz 790 Ft
Majoranna 149 Ft
Marhahús leveskocka 12 db 189 Ft
Mazsola 89 Ft
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Mustár 456 Ft
Olaj 189 Ft
Őrölt kávé, 1000 g 1 699 Ft
Őrölt kávé, 250 g 459 Ft
Őszibarack befőtt 219 Ft
Pirospaprika 650 Ft
Puding, eper ízű, 40 g 79 Ft
Pudingpor, csokoládé ízű 79 Ft
Pudingpor, vanília ízű 79 Ft
Rizs 189 Ft
Spagetti 149 Ft
Virágméz, 1000 g 1 014 Ft
Zsemlemorzsa 99 Ft

Üdítők, szörpök, ásványvizek,
italporok
Alma üdítő 1,5 l 169 Ft
Ásványvíz 0,5 l, széndioxiddal 77 Ft
Ásványvíz 2 l, széndioxiddal 89 Ft
Ásványvíz, enyhe 0,5 l 77 Ft
Ásványvíz, enyhe 2 l 89 Ft
Ásványvíz, szénsavmentes 0,5 l 77 Ft
Ásványvíz, szénsavmentes 2 l 89 Ft
Kóla 2 l 239 Ft
Instant kakaó 250g 259 Ft
Meggy üdítő 1,5 l 219 Ft
Narancsital 15%  1 l 119 Ft
Őszibarack üdítő 1,5 l 239 Ft
Őszibarackos jeges tea 1,5 l 229 Ft

Édesség, keksz, gabonapelyhek,
sós ropogtatni valók
Chips 100 g 129 Ft
Édes keksz 400 g 219 Ft
Gabonapehely 500 g 459 Ft
Müzli gyümölcsös 1000 g 889 Ft
Müzli mazsolás-mogyorós 1000 g 1 019 Ft
Sós perec 500 g 219 Ft
Sósmogyoró 500 g 329 Ft

Mirelit, félkész termékek
Hasábburgonya 1 kg 315 Ft
Kakaós-kókuszos jégkrém 900 g 659 Ft
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Kakaós-vaníliás jégkrém 900 g 459 Ft
Karfiol 450 g 289 Ft
Parajkrém 450 g 219 Ft
Pizza, hawaii 379 Ft
Pizza, sonkás 379 Ft
Pizza, sonkás-gombás 399 Ft
Pizza, szalámis 389 Ft
Pizza, zöldséges 379 Ft
Vaníliás-epres jégkrém 659 Ft
Zöldborsó 1000 g 489 Ft

Vegyi áruk, dekorkozmetikai termékek
Ablaktisztító 500 ml 239 Ft
Alufólia 30 m 249 Ft
Bútorápoló 250 ml 319 Ft
Dörzsi szivacs 10 db 109 Ft
Eü. papír 12 tekercses 329 Ft
Eü. papír 4 tekercses 109 Ft
Fogkrém 269 Ft
Mosogatószer 219 Ft
Mosópor 6 kg 2 418 Ft
Mosópor 9 kg 3 627 Ft
Öblítő 329 Ft
Papírzsebkendő, 3 rétegű 100db 159 Ft
Sampon 459 Ft
Szalvéta 209 Ft
Szemeteszsák 20 db 169 Ft
Tusfürdő 659 Ft
WC gél utántöltő 105 ml 349 Ft
WC gél utántöltő 200 ml 698 Ft

Péksütemények
Zsemle 8 Ft
Kifli 11 Ft
Kenyér 110 Ft

 



VIII.B.2.4. 

BÚVÁR
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A szöveg megértése, a következtetési képesség fejlesztése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő tananyag Megelőző tananyag: Egyenletek, egyenes és fordított ará-

nyosságok
Követő tananyag: Szºveges feladatok megold§sa

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Szöveges feladatok
Tágabb környezetben: Fizika, biológia

A képességfejlesztés fókusza Szövegértési képesség fejlesztése
Információgyűjtési képesség fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A gyerekek egyedül dolgoznak, értelmezzék és oldják is meg legalább a feladat első három kérdé-
sét. Az ellenőrzést végezhetjük frontális osztálymunkában, de figyeljük, hogy a gyengébb képessé-
gűek is értsék a következtetéseket.
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modulVázlat 
Tevékenység Információgyűjtés, számolás
Tanári instrukciók A logikai következtetések helyességét ellenőrizzük

Az ellenőrzés során teremtsünk lehetőséget a vitára
Kiemelt készségek, képességek Logikai, következtetési
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Egyéni munka
Módszerek Az ellenőrzés során: megbeszélés, vita
Eszközök Munkafüzet

MUNKAFÜZET

A búvárkodás egyik legalapvetőbb tudnivalója, hogy ha egy búvár lemerül 10 méter mélyre, akkor hat 
rá 1 bar légköri nyomás – ami a parton is hatott rá – és még 1 bar további víznyomás, ami a tengervíz 
súlya, összesen tehát 2 bar.

Minden további 10 méteren 1 barral nő a nyomás lefele, így 20 méteren már 3, míg 30 méteren pedig 4 
bar lesz a nyomás.

A nyomás változása hatással van a térfogatra is, például a tüdő térfogatára. 10 méter mélyen a felszíni 
1 bar helyett már 2 bar nyomás „nehezedik” rá, így a tüdő térfogata fele akkora lesz, mint a felszínen. 
20 méter mélyen már 3 bar a nyomás, így a tüdő térfogata a harmadára csökken.

a)	 Hány bar a nyomás 50 méter mélyen?
b)	 Hány méter mélyen van 11 bar nyomás?
c)	 Egy adott mennyiségű levegővel hányszor annyi ideig bírjuk 10 méter mélyen, mint ugyanannyival 

a szárazföldön?
d)	 Hol van a nagyobb %-os nyomásváltozás? (Válaszodat indokold!)

		 0-ról 10 méterre való merülésnél
		  vagy
		 10-ről 20 méterre való merülésnél

MEGOLDÁS

a)	 6 bar nyomás van 50 méter mélyen.
b)	 11 bar nyomás 100 méter mélyen van.
c)	 10 méter mélyen kétszer akkora a nyomás, tehát feleannyi ideig bírjuk, mint ugyanennyi levegővel 

a szárazföldön.
d)	 A legnagyobb %-os nyomásváltozás a 0-ról 10 méterre való merülésnél van, 1 barról 2-re, ami 

100% növekedést jelent, míg a 10-ről 20 méterre való merülésnél ez már csak 50% növekedés.

4 .  FELADAT
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MODULLEÍRÁS
A modul célja Szöveges feladatok értelmezése, megoldása és a szöveg 

alapján történő ellenőrzése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő tananyag Megelőző tananyag: Szövegértelmezés, lefordítás a mate-

matika nyelvére
Követő tananyag: Szºveges feladatok megold§sa egyenletekkel

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Szöveges feladatok
Tágabb környezetben: Gondolkodási módszerek, 
egészségügy, biológia

A képességfejlesztés fókusza Információgyűjtési képesség fejlesztése
Helyzetelemzési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 3-4 fős homogén csoportokra szövegértelmezési képességeik szerint. Osszák fel 
a feladatokat a csoporttársak egymás között, és mivel a kérdések nem épülnek egymásra, dolgozza-
nak párhuzamosan. A végén mindenki ismertesse saját kérdését és válaszát, és szükség esetén vitas-
sák meg azokat.
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modulVázlat 
Tevékenység  A:	százalék- és átlagszámítás, könnyű logikai következtetések

B:	 százalék- és átlagszámítás, könnyű logikai következtetések, 
számolás, becslés

C:	 százalék- és átlagszámítás, összetett logikai következteté-
sek, számolás, becslés

Tanári instrukciók A munkafüzetben lévő feladatok közül:
A:	a), b), c) és d) része.
B:	 a), b), c), d), e) és g) 
C:	a), b), c), d), e), f) és g) 

Ellenőrizzük a csoporton belüli feladatmegosztást
Kövessük a logikai következtetések és a számolások helyességét
Hívjuk fel a gyerekek figyelmét arra, hogy a kapott eredményeket 
a szöveg alapján is ellenőrizzék

Kiemelt készségek, képességek Következtetés, adatkezelés
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén csoportmunka
Módszerek Megbeszélés, magyarázatázat
Eszközök Munkafüzet

MUNKAFÜZET

Megvizsgáltuk az ország két legnagyobb szülészetét, és a következőket tapasztaltuk:

A babák 8%-a császármetszéssel született.
A 3,6 kg felett született csecsemők általában a születési súlyuk 10, míg az ennél könnyebbek a 
8%-át veszítik el.
A csecsemőkre minden reggel tiszta ruhát (réklit és rugdalózót) adnak, lepedőjüket kétna-
ponta cserélik.
A délután 17 óra előtt született babák 4, míg a később született babák 5 nap után mehetnek haza.
Az alábbi táblázatban összefoglaltuk a kedden született csecsemők születési súlyát és idejét.

Születési 
súly (kg) 3,0 3,1 3,2 3,3 3,4 3,5 3,6 3,7 3,8 3,9 4,0 4,1 4,2 4,3

Születési 
idő 13.31 11.02 06.02 23.35 19.11 07.07 04.41 10.35 02.21 14.11 19.37 08.00 19.36 15.55

Születési 
idő 19.34 11.45 19.13 09.56 18.36 12.47 13.41 19.40 16.55

Születési 
idő 14.25 23.01

						    

•
•

•

•
•

5.  FELADAT
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a)	 Hány gyerek született császármetszéssel?
b)	 Mennyi volt aznap az átlagos születési súly?
c)	 Hány babát, és melyik nap engednek haza leghamarabb?
d)	 Tudjuk, hogy a nővérkék 0–24 óráig párosával, négyóránként váltják egymást a szülőszobán. Há-

nyadik páros munkaidejében született a legtöbb gyerek?
e)	 A súlyvesztés után mennyi a legkönnyebb és a legnehezebb baba súlya a vasárnap hazaengedettek 

közül?
f)	 Hány darab tiszta ruha (rékli és rugdalózó) és lepedő fogyott vasárnapig a kedden született babákra?
g)	 Mit tippelsz, hány fiú és hány lány született kedden?

mEGOLDÁS

a)	 A táblázat alapján 25 gyerek született, melynek 8%-a 2, tehát 2 baba császármetszéssel jött világra.

b)	  

c)	 16 baba (és anya) mehet haza már szombat reggel.

d)	 Egy táblázatban összefoglaltuk a csecsemőosztályon dolgozó nővérek munkaidő-beosztását és az 
ekkor született babák számát:

0 – 4 4 – 8 8 – 12 12 – 16 16 – 20 20 – 24
1 3+1 4 6 8 2

	
A pontban 8 órakor született kicsit még a 4 – 8-ig munkaidőbe soroltuk, hiszen egy pillanat alatt úgy-
sem cserélhetnek helyet a nővérek.

e)	 Vasárnap engedik haza a kedden 17 óra után született babákat (és persze a szerdán 17 óra előtt szü-
letetteket is).
A legkönnyebb a 3 kg-mal 19.34-kor született baba lesz: 2,76 kg.
A legnehezebb a 4,2 kg-mal 19.36-kor született csecsemő lesz: 3,78 kg.

f)	 Keddtől péntek reggelig minden baba kapott tiszta ruhát, összesen 4 alkalommal: 4 ∙ 2 ∙ 25 = 100 darab. 
Szombat reggel már csak azok kaptak, akik vasárnapig bent maradtak, tehát 2 ∙ 9 =  18 darab. Tiszta le-
pedőt kedden húztak, majd csütörtökön és szombaton már csak azoknak, akik vasárnapig maradtak: 
25 + 25 + 9 = 59 darab.
Tehát összesen 100 + 18=118 ruhadarabot és 59 lepedőt kellett utánuk kimosni.

g)	 A tavalyi statisztikák szerint a fiú- és leánygyermekek aránya 48:52, tehát feltehetőleg 24 fiú és 26 
lány született.
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A térszemlélet fejlesztése, a matematika nyelvezetének, fogalma-

zásmódjának gyakorlása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Sokszögek és testek összefoglaló áttekinté-
se, felszín, térfogat
Követő tananyag: A forgáskúp, gúla, gömb megismertetése

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Geometriai transzformációk
Tágabb környezetben: Geometria, építészet, faipar

A képességfejlesztés fókusza Vizuális információértékelés képességének fejlesztése
Kreativitási képesség fejlesztése
Transzformációs képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 3-4 fős heterogén csoportokra térgeometriai jártasságuk szerint. A csoport tagjai 
dolgozzanak össze, vitassák meg elképzeléseiket és a közös megoldást, melyet mindannyian értenek 
és elfogadnak. Rögzítsék saját füzetükbe. Fontos, hogy a csapat bármelyik tagja ismertetni tudja a meg-
oldás lépéseit.
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modulVázlat 
Tevékenység Szövegalkotás, megfelelő képletek alkalmazása
Tanári instrukciók Ismertessük, és szükség esetén szemléltessük a feladatot

Ellenőrizzük a matematikai nyelvezet és a számolás helyességét
Biztosítsunk lehetőséget az esetleges különböző megoldások meg-
beszélésére és összehasonlítására

Kiemelt készségek, 
képességek

Térlátás, alakfelismerés, szövegalkotás

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Heterogén csoportmunka (3-4 fő)
Módszerek Megbeszélés, magyarázat, szemléltetés
Eszközök Munkafüzet, hatszögháló, körlapok

MUNKAFÜZET

Találj ki a folyamatábrához feladatot!
Fogalmazd meg a megoldás menetének lépéseit!
Végezd el a hozzá kapcsolódó számításokat is
						    

6.  FELADAT

r = 10 cm

m = 20 cm
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MEGOLDÁS

A feladatot például a következőképpen lehet megfogalmazni:

Szerkessz az alábbi 10 cm alapsugarú és 20 cm magasságú egyenes hengerbe egy maximális térfogatú 
szabályos hatszög alapú hasábot. Számold ki a hasáb a felszínét!

Ábra Lépések Számolás
 

Adott egy 10 cm alapsugarú és 
20 cm magasságú egyenes hen-
ger.

-

Szerkesszünk bele egy szabályos 
hatszög alapú egyenes hasábot.

-

Számoljuk ki a hatszög területét.

Számoljuk ki a palástot alkotó 
egyik téglalap területét.

Határozzuk meg a hasáb felszí-
nét!

	

Ttéglalap = 10 . 20 = 200 (cm2)

r = 10 cm

m = 20 cm
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A tanult ismeretek közti összefüggések felismerése és alkalmazása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Háromszögek, Pitagorasz-tétel
Követő tananyag: Pitagorasz-tétel síkbeli és térbeli alkalmazásai

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Geometria – sokszögek
Tágabb környezetben: Magyar nyelv és irodalom

A képességfejlesztés 
fókusza

Spontán véleményalkotási képesség fejlesztése
Nézőpontváltás képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A feladat ismertetése után egyéni munkában oldják meg a gyerekek az alapfeladatot. Az eredmény 
egyeztetése, illetve az esetleges kérdések megválaszolása után frontális osztálymunkában beszéljük 
meg az alapfeladat 3 variációját. Legyen minden gyerek számára világos és teljesen egyértelmű a fel-
adatok és megoldásaik közti különbség
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modulVázlat 
Tevékenység  Szövegértés, számolás, logikai következtetések
Tanári instrukciók A tanulók által javasolt megoldási módszerek alapján közösen 

megoldják a feladatot
A példa a), b) és c) részét az alapfeladattal összehasonlítva 
végzik el
Megbeszélik a feladat esetleges buktatóit, pl. valósághű-e a 
vázlat, mikor esik a magasság a háromszögön belülre, mikor 
lehet a szabályos háromszög magassága racionális szám

Kiemelt készségek, képességek Precizitás, következtetés, összehasonlítás
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű grafikonvizsgálat
B: 	közepes grafikonvizsgálat
C: 	nehéz grafikonvizsgálat

Munkaforma Frontális osztálymunka
Módszerek Megbeszélés, szemléltetés, vita
Eszközök Munkafüzet, körző, vonalzó

MUNKAFÜZET

Az alábbi feladatok a vastaggal szedett példa variációi. 
Oldd meg a feladatokat, és hasonlítsd őket össze! Állapítsd meg, megváltozott-e a megoldás menete az 
eredeti feladat megoldásához képest! 
Készíts mindegyikhez vázlatot!

Egy egyenlőszárú háromszög területe 12 m2, leghosszabb oldala 6 m, oldalai egész számok. Mekkorák 
a háromszög oldalai?

a)	 Egy derékszögű háromszög területe 12 m2, leghosszabb oldala 6 m, oldalai egész számok. Mekkorák 
a háromszög oldalai?

b)	 Egy szabályos háromszög területe 12 m2, leghosszabb oldala 6 m, oldalai egész számok. Mekkorák 
a háromszög oldalai?

c)	 Egy háromszög területe 12 m2, leghosszabb oldala 6 m, oldalai egész számok. Mekkorák a három-
szög oldalai?

7.  FELADAT
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MEGOLDÁS

Nézzük meg először az alapfeladat megoldását: 
Mivel az „a” a leghosszabb oldal, ezért ma a háromszögön belül halad.

A háromszög oldalai tehát 6 m és 5 m hosszúak.
a)
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Vizsgáljuk meg a lehetséges megoldásokat. Ellenőrizzük, valóban megoldások-e!

b oldal 1 2 3 4
c oldal 24 12 8 6

- - - -

Tehát nincs ilyen derékszögű háromszög.
b)	 Nincs leghosszabb oldal, mivel minden oldal hossza 6 m. Ezenfelül a mintafeladat alapján bátran 

kijelenthetjük, hogy a magassága 4 m, ami egy racionális szám, míg a szabályos háromszögé min-
dig irracionális                    , ha oldalhossza racionális szám. 

Nincs ilyen háromszög.

c)	 Ennek a feladatnak a megoldásához túl kevés az adat.
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A kombinatorikus gondolkodás fejlesztése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Elemek halmazokba rendezése
Követő tananyag: EgyszerŪ kombinatorikai feladatok

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Gondolkodási módszerek
Tágabb környezetben: Kombinatorika, valószínűségszámítás

A képességfejlesztés fókusza Rendezési képesség fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Dolgozzanak a gyerekek homogén pármunkában kombinatorikus gondolkodási képességeik szerint. 
Osszák fel egymás közt „igazságosan” a feladatokat, dolgozzanak párhuzamosan, az utolsó kérdésre 
csak közösen tudnak majd válaszolni. Ellenőrzésként nézzék át egymás számolásait.
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modulVázlat 
Tevékenység  A:	könnyű kombinatorikai feladatok megoldása

B:	 közepes kombinatorikai feladatok megoldása
C:	nehéz kombinatorikai feladatok megoldása

Tanári instrukciók A feladat ismertetése után emlékeztessük a tanulókat, ha szüksé-
ges, hogy a budapesti telefonszámok hétjegyűek, és hogy a tele-
fonszámok a 0 kivételével bármilyen számmal kezdődhetnek

A:	 a) 
B:	 b) 
C:	 c) 

Kiemelt készségek, képességek Logika
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A: Könnyű
B: Közepes
C: Nehéz

Munkaforma Homogén csoportmunka
Módszerek Megbeszélés, magyarázat
Eszközök Munkafüzet

MUNKAFÜZET

1.	 Képzeld el, hogy a 10 éves osztálytalálkozót szervezed. Már csak két osztálytársad pesti, vonalas 
telefonszámát kell kinyomoznod.
a)	 Anna száma megvan ugyan, csak az utolsó számjegy nem látszik.
b) Tamás számának utolsó két számjegye nem látszik.

Hány telefonszámot kell felhívnod maximum, hogy beszélhess Annával és Tamással?

2.	 Képzeld el, hogy a 10 éves osztálytalálkozót szervezed. Már csak három osztálytársad pesti, vonalas 
telefonszámát kell kinyomoznod.
a) Anna száma megvan ugyan, csak az utolsó számjegy nem látszik.
b) Tamás számának utolsó két számjegye nem látszik.
c) Luca telefonszámának első és utolsó számjegye nem látszik.

Hány telefonszámot kell felhívnod maximum, hogy beszélhess Annával, Tamással és Lucával?

3.	 Képzeld el, hogy a 10 éves osztálytalálkozót szervezed. Már csak négy osztálytársad pesti, vonalas 
telefonszámát kell kinyomoznod.
a) Anna száma megvan ugyan, csak az utolsó számjegy nem látszik.
b) Tamás számának utolsó két számjegye nem látszik.
b) 	Luca telefonszámának első és utolsó számjegye nem látszik.
d) 	Gáspár hétjegyű számáról az alábbiakat tudod: 

az első és az ötödik számjegye biztosan 3. 
a negyedik biztosan nagyobb, mint az utolsó szám. 
a második 8 vagy 0.  
az utolsó két számjegyből álló szám kilencven-valamennyi. 
a harmadik 4 vagy 2.

•
•
•
•
•

8.  FELADAT
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Hány telefonszámot kell felhívnod maximum, hogy beszélhess Annával, Tamással, Lucával és 
Gáspárral?

MEGOLDÁS

1.	 Vizsgáljuk meg egyenként.
a)	 Anna számánál az utolsó helyen 0, 1, …, 9 állhat, tehát összesen 10 hívásból megtalálhatjuk, ha 

azóta nem változott meg a telefonszáma.
b)	 Tamás telefonszámánál az utolsó és az utolsó előtti helyen is 0, 1, …, 9-ig bármilyen szám állhat, 

tehát összesen 10 . 10 = 100  telefonszámot kell felhívnunk.

Összesen 10 + 100 = 110 telefonszámot kell felhívnod.

2.	 Vizsgáljuk meg egyenként.
a)	 Anna számánál az utolsó helyen 0, 1, …, 9 állhat, tehát összesen 10 hívásból megtalálhatjuk, ha 

azóta nem változott meg a telefonszáma.
b)	 Tamás telefonszámánál az utolsó és az utolsó előtti helyen is 0, 1, …, 9-ig bármilyen szám állhat, 

tehát összesen 10 . 10 = 100 telefonszámot kell felhív-nunk.
c)	 Luca számánál az első helyen 2, 3, 4, …, 9 állhatnak, ez 8 lehetőség. Az utolsó helyen 0, 1, …, 9 

számok lehetnek, ez összesen 10 lehetőség. Így összesen 10 . 10 = 80 telefonszámot kell végigtár-
csáznunk.

Összesen 10 + 100 + 80 = 190 telefonszámot kell felhívnod.

3.	 Vizsgáljuk meg egyenként.
a)	 Anna számánál az utolsó helyen 0, 1, …, 9 állhat, tehát összesen 10 hívásból megtalálhatjuk, ha 

azóta nem változott meg a telefonszáma.
b)	 Tamás telefonszámánál az utolsó és az utolsó előtti helyen is 0, 1, …, 9-ig bármilyen szám állhat, 

tehát összesen 10 . 10 = 100 telefonszámot kell felhívnunk.
c)	 Luca számánál az első helyen 2, 3, 4, …, 9 állhatnak, ez 8 lehetőség. Az utolsó helyen 0, 1, …, 9 

számok lehetnek, ez összesen 10 lehetőség. Így összesen 8 . 10 = 80  telefonszámot kell végigtár-
csáznunk.

d)	 Vizsgáljuk meg először, melyik számokat tudjuk biztosan Gáspár telefonszámából: 3***39*
A második és a harmadik helyen 2-2 szám állhat, a hetedikre 9 különféle számot (0, 1, …, 8) ír-
hatunk. A negyedik helyre 0-t biztosan nem írhatunk.
Tehát összesen:   
2 . 2 . 9 + 2 . 2 . 8 + ... + 2 . 2 . 1 = 4 . (9 + 8 + ... + 2 + 1) = 4 . 45 = 180 különböző számot kell maxi-
mum felhívnunk.

	
Összesen 10 + 100 + 80 + 180 = 370 telefonszámot kell felhívnod.	
	



VIII.B.2.9. 

PÁLCIKÁK
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A kombinatorikus gondolkodás fejlesztése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Egyszerű kombinatorikai feladatok
Követő tananyag: Kombinatorikai feladatok

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Gondolkodási módszerek
Tágabb környezetben: Kombinatorika, valószínűség-számítás, 
geometria

A képességfejlesztés fókusza Vizuális információértékelés képességének fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 3 fős heterogén csoportokra térgeometriai és kombinatorikában való jártasságuk 
szerint. 

A leggyengébbek az a), az ügyesebbek a b) és a legügyesebb a c) feladatot oldják meg. Ha a gyerekek 
végeztek, ismertessék a másik két csoporttársuknak saját feladatukat és a megoldásukat. Szükség 
esetén vitassák meg azt. Ellenőrizhetünk frontális osztálymunkában.	
	



 VIII.B.2.9. PÁLCIKÁK 3

modulVázlat 
Tevékenység  Kísérletezés, számolás
Tanári instrukciók A feladatot ismertessük az alábbi bontásban:

A:	a) 
B:	 a) és b) 
C:	a), b) és c)

Szükség esetén a színes pálcikákkal szemléltessünk
Kiemelt készségek, képességek Kreativitás, térlátás
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén vagy heterogén csoportmunka (2-3 fős)
Módszerek Megbeszélés, szemléltetés, kísérlet
Eszközök Munkafüzet, színes pálcikák
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MUNKAFÜZET

Vizsgáld meg az alábbi pálcikakupacokat, és találd ki, milyen sorrendben tehettük le a pálcikákat!
a)

b)

c)

9.  FELADAT



 VIII.B.2.9. PÁLCIKÁK 5

MEGOLDÁS

a)	 A bordó – kék – sárga pálcahármas és a zöld – piros pálcapáros sorrendje felcserélhető, tehát: 
(3 . 2 . 1) . (2 . 1) = 12 - féleképpen rakhattuk le a pálcákat.

b)	 A zöld pálcikát bármikor lerakhattuk, vizsgáljuk hát előbb a maradék öt pálcikát.
A sárga – bordó pálcapáros és a kék – piros – szürke pálcahármas csoportonként a már leírt sorrend-
ben követik egymást, de lerakásuk sorrendje 10 különböző módon történhet.
(Ha a sárgát tesszük le elsőre, négyféleképp rakhatjuk le utána a bordót. Ha a sárgát rakjuk le má-
sodszorra, akkor a bordót háromféleképp, ha a sárgát harmadszorra, a bordót kétféleképp és végül, 
ha a sárgát negyedszerre, akkor a bordót egyféleképp tehetjük le, tehát: 4 + 3 + 2 + 1 = 10 különbö-
ző esetet kapunk.) 

A zöldet bármely esetben hatféleképp rakhatjuk le, tehát: 10 . 6 = 60 - féleképp rakhatjuk le a pálcikákat.

c)	 Legutoljára a feketét raktuk le, azt tehát csak egyféleképp rakhatjuk le.
A sárga – kék, a bordó – piros és a zöld – szürke pálcapárosok lerakási sorrendje felcserélhető, de 
a sárga pálca lerakása előfeltétele a piros lerakásának. Továbbá tartanunk kell még a sárga – bordó 
– zöld, illetve a kék – piros – szürke pálcahármasok követési sorrendjét is.
Legyen	:     s: sárga

             b: barna
             z: zöld
             k: kék
             p: piros
             v: szürke
             f: fekete

	 s-b-z-k-p-v-f
	 s-b-k-z-p-v-f
	 s-b-k-p-z-v-f
	 s-b-k-p-v-z-f
	 s-k-p-b-v-z-f
	 s-k-p-b-z-v-f
	 s-k-p-v-b-z-f
	 s-k-b-z-p-v-f
	 s-k-b-p-z-v-f
	 s-k-b-p-v-z-f

Van még újabb 10 eset, ha nem sárgával kezdődik, hanem kékkel. 
Ezeket már hasonlóan megtalálhatjuk.
		
Összesen tehát 20 eset van.
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PITAGORASZ-TÉTEL
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A bizonyítási igény fejlesztése, Pitagorasz-tétel
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Pitagorasz-tétel
Követő tananyag: A Pitagorasz-tétel alkalmazása

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Bizonyítások közti ekvivalenciák
Tágabb környezetben: A tétel síkbeli és térbeli alkalmazásai

A képességfejlesztés fókusza Nézőpontváltás képességének fejlesztése
Kreativitási képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A Pitagorasz-tétel tanítása után, ha tehetjük, szánjunk egy órát a tétel többféle bizonyításának bemuta-
tására is. Vizsgáljuk meg a gyerekekkel közösen a következő bizonyítást, és gondoljuk végig, valóban 
bizonyítja-e ez a tételt. Győződjünk meg róla, hogy a gyerekek értik az elhangzottakat. A második fel-
adatot egyéni munkában vagy házi feladatként végezzék. 



 VIII.B.2.10. PITAGORASZ-TÉTEL 3

modulVázlat 
Tevékenység  A szerkesztés lépéseinek megfogalmazása, rögzítése, 

megszerkesztése
Tanári instrukciók A feladat ismertetése után beszéljük meg a tanulókkal a 

szerkesztés lépéseit a gyerekek útmutatásai alapján
A gyerekek önállóan megszerkesztik a sárga négyzet el-
mozgatását, a nehezebben boldogulók segítséget kapnak
A szemléltetéshez komoly segítséget nyújthat a számítógé-
pes animáció
A szürke négyzet elmozgatása házi feladat, a gyorsabb gye-
rekek még az órán elkezdhetik
Zárásként még egyszer mondják ki a gyerekek a tételt

Kiemelt készségek, képességek Összehasonlítás, precizitás
Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Frontális osztálymunkaként kezdve, egyéni munkaként 

befejezve
Módszerek Előadás, magyarázat, felfedezés
Eszközök Munkafüzet, vonalzók (az egyik derékszögű)
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MUNKAFÜZET

Az alábbi ábrákon a Pitagorasz-tétel egyik bizonyításának első részét látod képekben. Fogalmazd meg 
hozzá a bizonyítás lépéseit! (Az első lépést segítségképp megadtuk.)

Lépések A bizonyítás képekben A bizonyítás szöveggel
1.  

Vegyünk egy derékszögű háromszöget, és 
szerkesszünk oldalaira kifelé írt négyzeteket. 

2.  

3.  

4.  

5.  

6.  

Szerkeszd meg a szürke négyzet útját, és igazold a Pitagorasz-tétel helyességét ezen a bizonyítási úton is!

10.  FELADAT 
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MEGOLDÁS

Lépések A bizonyítás képekben A bizonyítás szöveggel
1.  

Vegyünk egy derékszögű háromszöget, és 
szerkesszünk oldalaira írt négyzeteket.  

2.  

Mozgassuk el a sárga négyzetet úgy, hogy 
területe ne változzon. Toljuk el a felső olda-
lát a hozzá tartozó háromszögoldallal pár-
huzamosan.

3.  

Toljuk egészen addig, míg a négyzetből lett 
paralelogramma legfelső csúcsa a három-
szög magasságvonalára kerül.

4.  

Ekkor a magasságvonalon lévő paralelog-
ramma oldalt csúsztassuk a magasságvona-
lon addig, míg egy téglalapot kapunk. A te-
rülete még mindig nem változott.

5.  

A fent megkapott téglalapot csúsztassuk a 
lenti négyzetbe.

6.  

Átdaraboltuk a sárga négyzetet a bordó 
négyzetbe úgy, hogy területe nem, csak az 
alakja változott.
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A sárga négyzet útjához hasonlóan szerkeszthetjük meg a szürke négyzet átdarabolását. Segítségkép-
pen berajzoltunk két segédegyenest is.

Lépések Ábrák
1.  

2.  

3.  

4.  

A derékszögű háromszög befogóira emelt négyzetek területeinek összege egyenlő az átfogóra emelt 
négyzet területével. Mivel az átdarabolások során a két kisebb négyzet területe nem változott, és 
összegük valóban kiadja a legnagyobb négyzet területét, a tétel igaz. A bizonyítás során ekvivalens 
lépéseket hajtottunk végre.



VIII.B.2.11. 

A PITAGORASZ-TÉTEL MEGFORDÍTÁSA
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A bizonyítási igény fejlesztése, a Pitagorasz-tétel megfordítása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Pitagorasz-tétel
Követő tananyag: A Pitagorasz-tétel alkalmazása

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Bizonyítások közti ekvivalenciák
Tágabb környezetben: A tétel síkbeli és térbeli alkalmazásai

A képességfejlesztés fókusza Nézőpontváltás képességének fejlesztése
Kreativitási képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A Pitagorasz-tétel megfordításának tanítása után, ha tehetjük, szánjunk egy kis időt a tétel több-
féle bizonyításának bemutatására is. Vizsgáljuk meg a gyerekekkel közösen a következő bizonyí-
tást, és gondoljuk végig, valóban bizonyítja-e ez a tétel megfordítását. Győződjünk meg róla, hogy 
a gyerekek értik az elhangzottakat. A feladat egyik felét frontális osztálymunkaként, a másik felét 
egyéni munkaként végezzék a tanulók. Látványos eredményt kapunk, mely biztosabbá teheti tu-
dásukat a témakörben.



 VIII.B.2.11. A PITAGORASZ-TÉTEL MEGFORDÍTÁSA 3

modulVázlat 
Tevékenység  A szerkesztés lépéseinek megfogalmazása, rögzítése 

Szerkesztés
Tanári instrukciók Érdemes először a Pitagorasz-tétel hasonló gondolatme-

netű bizonyítását, majd a szerkesztés lépéseit megbeszél-
ni  a gyerekek útmutatásai alapján
A gyerekek önállóan megszerkesztik az egyik háromszög 
négyzeteinek elmozgatását, a nehezebben boldogulók se-
gítséget kapnak
A szemléltetéshez komoly segítséget nyújthat a számító-
gépes animáció
A másik háromszög négyzeteinek elmozgatása házi fel-
adat, a gyorsabb gyerekek még az órán elkezdhetik
Zárásként még egyszer mondják ki a gyerekek a tétel 
megfordítását

Kiemelt készségek, képességek Összehasonlítás, precizitás

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Frontális osztálymunkaként kezdve, egyéni munkaként 

befejezve
Módszerek Előadás, magyarázat, felfedezés
Eszközök Munkafüzet, vonalzók (az egyik derékszögű)
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MUNKAFÜZET

Végy egy tompaszögű, majd egy hegyesszögű háromszöget. 

A két kisebb négyzet nagyobbra történő átdarabolásával (eltologatásával) vizsgáld meg, hogyan mó-
dosul a Pitagorasz-tétel tompaszögű és derékszögű háromszögek esetén!
Munkádat segíti az alábbi két ábra.

Tompaszögű háromszögnél Hegyesszögű háromszögnél

 	  

11.  FELADAT 
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MEGOLDÁS

Vizsgáljuk párhuzamosan a tompaszögű és a hegyesszögű háromszögnél az átdarabolás menetét! 

Tompaszögű háromszögnél Hegyesszögű háromszögnél
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RABOK
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A szöveg megértése, a feladat megoldása és a szöveg alapján történő 

ellenőrzése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Szöveges feladatok bevezetése
Követő tananyag: Gondolkodási módszerek

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Szöveges feladatok
Tágabb környezetben: Nevezetes matematikai problémák

A képességfejlesztés 
fókusza

Kreativitási képesség fejlesztése
Szövegértési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
A feladat felosztását talán homogén pármunkában a legkönnyebb elvégeztetni a diákokkal. Bontsuk az 
osztályt homogén párokra szövegértési és kreativitási képességeik szerint. Dolgozzanak együtt, vitas-
sák meg elképzeléseiket és a közös megoldást, melyet mindketten értenek, és elfogadnak. Ezeket rög-
zítsék saját füzetükbe. Ellenőrizzük megoldásaikat és a megoldási lépések helyes rögzítését.		



 VIII.B.2.12. RABOK 3

modulVázlat 
Tevékenység Szövegértelmezés, vázlatkészítés, számolás, általánosítás
Tanári instrukciók A feladatokat az alábbiak szerint célszerű kiosztani:.

A:	a) és b) 
B:	 a), b) és c) 
C:	a), b), c) és d)

Szükség esetén segítsük a szöveg értelmezését.
A gyorsabban végzők kaphatnak nehezebbeket is, pl.:

	15 fogoly, 4 szabaduló, hármasával számolunk
	20 fogoly, 1 szabaduló, hármasával számolunk
	Hányasával számoljunk, hogy 10 emberből csak egy tá-
voz hasson szabadon? 

–
–
–

Kiemelt készségek, képességek Információkezelés, számolás, következtetés

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén csoportbontású egyéni vagy páros munka
Módszerek Kísérlet, megbeszélés
Eszközök Munkafüzet

MUNKAFÜZET

10 embert galád módon foglyul ejtettek a bennszülöttek. Hármat ilyenkor egy bizonyos rituálé szerint 
szabadon engednek. 

A szabadulási szertartás a következő: 
A 10 ember felsorakozik, majd balról kezdve 3-ig számolnak, a harmadik ember kilép a sorból, és fogság-
ban marad. Aztán folytatva a sort, megint elszámolnak 3-ig, és így tovább. Ha már nem tudnak tovább 
3-ig számolni, mert 3 embernél kevesebb áll a sor végén, elölről kezdik.

a)	 Hova álljunk ahhoz, hogy biztosan szabadon engedjenek?

b)	 Hova kell állnunk akkor, ha a 10 ember körben áll, és a számolás folyamatos?

c)	 Milyen megoldást kapunk a fenti két esetben 15 fogoly esetén?

d)	 Hova álljunk a sorban, ha 8 emberből csak egyet engednek szabadon a fenti módszer szerint (hár-
masával számolva)?

12 .  FELADAT
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mEGOLDÁS

a)	 A szakaszok az embereket, az x-ek a szabadulókat jelölik.

 
b)	 Nyíllal jelöltük a számolás kezdetét, a szakaszok az embereket, az x-ek a szabadulókat jelölik.

 

c)	 Nyíllal jelöltük a számolás kezdetét, a szakaszok az embereket, az x-ek a szabadulókat jelölik.

Sorban állva:
 

Körben állva:

 

d)	 Az első két emberre nem kerülhet sor, ha hármasával számolunk.
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RENDSZÁM
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A kombinatorikus gondolkodás fejlesztése
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Egyszerű kombinatorikai feladatok
Követő tananyag: Kombinatorikai módszerek

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Halmazok
Tágabb környezetben: Valószínűség-számítás

A képességfejlesztés 
fókusza

Következtetési képesség fejlesztése
Számlálási képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Alkossanak párokat a padtársak, és gondolják végig a feladatok megoldásának menetét. Ha mindkettő-
jük számára egyértelmű a megoldáshoz vezető lépések sora, beszéljék meg, ki melyik feladatot oldja meg, 
és dolgozzanak egyénileg. Ha végeztek, ellenőrzésképp nézzék át egymás megoldásait. Kísérjük figye-
lemmel munkájukat, és helytelen végeredmény esetén keressék meg hibáikat.



 VIII.B.2.13. RENDSZAM 3

modulVázlat 
Tevékenység  Betűk és számok meghatározása, számolás
Tanári instrukciók A feladat ismertetését követően ellenőrizzük a betűk és a szá-

mok megkeresését és a számolást
A gyorsabban végző párosoknak vagy esetleg szorgalmi fel-
adatként feltehetőek még a következő típusú kérdések:

Változik-e a darabszám, ha a jelek sorrendje fordított (elöl 
számok, hátul betűk)?
 Változik-e a darabszám, ha a jelek sorrendje tetszőleges?

Kiemelt készségek, képességek Információfeldolgozás

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Páros munka
Módszerek Megbeszélés, vita
Eszközök Munkafüzet



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MUNKAFÜZET

Dorbáziában csak a magyar ABC egybetűs mássalhangzói és számok szerepelhetnek a rendszámtáblá-
kon. A jelek típusának sorrendje meghatározott: elöl a betűk, hátul a számok. 

a)	 Vizsgáld meg, melyik módszerrel készíthetjük a legtöbb különböző rendszámtáblát!
Két betű, négy szám
Három betű, három szám
Négy betű, kettő szám

b)	 Miként változna a helyzet a fenti három esetben, ha csak ékezet nélküli magánhangzók szerepel-
hetnének a betűk helyén?

MEGOLDÁS

a)	 A magyar abc betűi: 

A Á B C CS D DZ DZS E É F G GY H I Í J K L M N O Ó Ö Ő
P Q R S SZ T TY U Ú Ü Ű V W Y Z ZS

	 Ebből 20 darab, különböző egyjegyű mássalhangzó van.
a) 20 . 20 . 10 . 10 . 10 . 10 = 4 000 000 darab, különböző készíthető.
b) 20 . 20 . 20 . 10 . 10 . 10 = 8 000 000 darab, különböző készíthető.
c) 20 . 20 . 20 . 20 . 10 . 10 = 16 000 000 darab, különböző készíthető.

Tehát a két szám-négy betű variációval tudnánk a legtöbb különböző rendszámtáblát készíteni.

b)	 A magyar abc-ben 5 darab ékezet nélküli magánhangzó van.
5 . 5 . 10 . 10 . 10 . 10 = 250 000 darab, különböző készíthető.
5 . 5 . 5 . 10 . 10 . 10 = 125 000 darab, különböző készíthető.
5 . 5 . 5 . 5 . 10 . 10 = 62 500 darab, különböző készíthető.

Tehát a két betű-négy szám variációval tudnánk a legtöbb különböző rendszámtáblát készíteni.

•
•
•

13.  FELADAT



VIII.B.2.14. 

SZÁMOLÓGÉP
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A számológép használatának gyakorlása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Racionális számok, törtek, hatványozás
Követő tananyag: MŪveletek a racion§lis sz§mkºrben, egyszerŪs²t®sek

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Az alapműveletek helyes sorrendű elvégzése
Tágabb környezetben: Matematika, fizika

A képességfejlesztés fókusza Önellenőrzési képesség fejlesztése
A figyelem képességének fejlesztése

Módszertani ajánlás
A feladat fontos előfeltétele, hogy minden gyereknél legyen olyan számológép, melynek használa-
tát már viszonylag jól elsajátította. Bontsuk az osztályt 3 homogén csoportra számolási képességeik 
szerint. A gyerekek a csoportjuknak megfelelő feladatokat egyéni munkában oldják meg. Ha a fel-
adat kétféle megoldási útja különböző eredményt ad, keressék meg hibájukat. Kövessük figyelemmel 
megoldásaikat és következtetéseiket.
	



 VIII.B.2.14. SZÁMOLÓGÉP 3

modulVázlat 
Tevékenység  Számolás számológéppel és anélkül
Tanári instrukciók Homogén csoportbontás esetén:

A:	 a) és b)
B:	 a), b) és c)
C:	 a), b), c) és d)

Egyéni munkával: minden gyerek eljut valameddig, a többi 
házi feladat
A feladat ismertetése
A megoldások ellenőrzése, a hibák megbeszélése
Segítségnyújtás a számológépet nem ismerőknek

Kiemelt készségek, képességek Koncentráció

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Egyéni munka
Módszerek Felfedezés, házi feladat
Eszközök Munkafüzet, számológép



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MUNKAFÜZET

Tippeld meg minden feladat előtt, melyiket lesz gyorsabb csak számológéppel és melyiket számológép 
használata nélkül megoldanod! Oldd meg a feladatokat mindkétféleképpen! Bejöttek a tippjeid?

a)

b)

c)	

d)

14 .  FELADAT



 VIII.B.2.14. SZÁMOLÓGÉP 5

MEGOLDÁS

a)	  

Ez feltehetőleg gyorsabb számológéppel.

b)

Ez szinte garantáltan gyorsabb számológép nélkül.

c)

Ez is gyorsabb a megfelelő ismeretek birtokában számológép nélkül.

d)	  

Bár talán ez volt a legnehezebb, nekem mégis könnyebb volt gép nélkül.





VIII.B.2.15. 

SZILVESZTER



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MODULLEÍRÁS
A modul célja A hétköznapi életből vett matematikai problémák megoldása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Alapműveletek átismétlése
Követő tananyag: Logikai feladatok

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Gondolkodási módszerek, matematikai 
bizonyítás
Tágabb környezetben: IQ-tesztek

A képességfejlesztés 
fókusza

Logikai képesség fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése
Információfeldolgozási képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Frontális osztálymunkaként beszéljük meg az alapvető tudnivalókat a naptárról, pl.: hány nap egy 
év, hány hét egy év, melyik évet nevezzük szökőévnek és miért… Ezt követően a padtársak alkos-
sanak párokat, és dolgozzanak össze, vitassák meg elképzeléseiket és a közös megoldást. Ellen-
őrizzük végeredményeiket. A gyorsabban haladók plusz feladatokat is kaphatnak a modulvázlat-
ban ajánlottak közül.



 VIII.B.2.15. SZILVESZTER 3

modulVázlat 
Tevékenység  Számolás, logikai következtetések
Tanári instrukciók Figyeljük és segítsük a párok munkáját

A gyengébb képességűeknek szemléltetésként adhatunk egy 
naptárat
A hamarabb végző gyerekek kiszámolhatják, 5 év múlva melyik 
napra esik a születésnapjuk, vagy hogy jövőre hétvégén lesz-e au-
gusztus 20.

Kiemelt készségek, képességek Információgyűjtés és -feldolgozás

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Páros munka
Módszerek Megbeszélés, magyarázat
Eszközök Munkafüzet, szükség esetén naptár

MUNKAFÜZET

Köztudott, hogy minden évben, január 2-án el kell kezdenünk iskolába járni, ha az nem hétvégére esik.

a)	 Melyik napra essen a szilveszter, hogy a lehető legtovább maradhassunk otthon az újévben?
b)	 Melyik években van ez így?

MEGOLDÁS

a)	 Ha csütörtökön van szilveszter, akkor 2-a szombat, tehát csak január 4-én kezdünk el dolgozni, il-
letve iskolába járni.

b)	 Első lépésként számoljuk ki, mikorra esik idén szilveszter:
2006-ban vasárnapra.
Tudjuk, hogy 365 = 7 ∙ 52 + 1, tehát minden évben egy nappal későbbre tolódik szilveszter napja az 
előző évhez képest.
Ne felejtsük el azonban a szökőéveket sem! Minden olyan év szökőév, mely 4-gyel osztható (2004, 
2008, 2012, …). A szökőévekben az előző évhez képest két napot „ugrik” szilveszter napja.

Táblázatba foglalva:

Évek 2006 2007 2008 2009 2010 2011 2012 2013 2014 2015 2016 …
Szilveszter 
napja

v h sze cs p szo h k sze cs szo …

A szökőéveket vastag betűvel jelöltük. A napoknál a szokott rövidítéseket használtuk.
A táblázatból is kiolvasható: 2009-ben esik leghamarabb csütörtökre a szilveszter.

15.  FELADAT





VIII.B.2.16. 

TEJTERMÉKEK
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MODULLEÍRÁS
A modul célja Szövegértelmezés, lefordítás a matematika nyelvére, logikai követ-

keztetések
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Elsőfokú egyenletek
Követő tananyag: Szºveges feladatok

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Szöveges feladatok, problémamegoldási 
rendszerek
Tágabb környezetben: Biológia

A képességfejlesztés 
fókusza

Információkezelési képesség fejlesztése
Következtetési képesség fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 4 fős heterogén csoportokra szövegértelmezési és logikai képességeik szerint. A 
csoportok értelmezzék közösen a feladat szövegét, majd alkossanak két párt, a gyengébbek az a), b) 
az ügyesebbek: a c), d) feladatokat oldják meg pármunkával. Ha végeztek, cseréljenek párt a csopor-
ton belül, és mindenki magyarázza el a saját feladatait és megoldásait. Ha szükséges, végül beszéljék 
meg négyen együtt is a még bennük maradt, válaszra váró kérdéseket.



 VIII.B.2.16. TEJTERMÉKEK 3

modulVázlat 
Tevékenység:  Az információk rendszerezése, logikai következtetések, számolás
Tanári instrukciók Ismerteti a feladatot

Kontrollálja a csoporton belüli munkamegosztást
Felhívja a gyerekek figyelmét a kerekítésekre

Kiemelt készségek, 
képességek

Szövegértés, adatkezelés, logika

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Heterogén csoportmunka
Módszerek Magyarázat, megbeszélés
Eszközök Munkafüzet



� 	 ÉLETPÁLYA-ÉPÍTÉS „B” 8. ÉVFOLYAM − MATEMATIKA

MUNKAFÜZET

Egy tehén egy nap átlagosan 30 liter tejet ad. Egy liter házi tej ára 110 Ft. Egy guriga (1 kg) sajthoz 10, 
míg 1 kg túróhoz mindössze 7 liter tej kell. Ha 15 liter tejet lefölözünk, egy liter tejfölt nyerünk, és 14 li-
ter tejünk megmarad, melyet tovább már nem fölözhetünk. A sajt kilónkénti ára 1000, a túróé 700, míg 
a tejfölé 350 Ft.

a)	 Ha egy egész napi tejtermést lefölöznénk, 34 kg tejfölt nyernénk. Hány tehenet fejtünk össze-
sen aznap?

b)	 Egy balszerencsés reggelen, platóján az aznapi összes tejjel, felborult a tejszállító teherautónk. 
Hány liter tejet szállított?

c)	 Kedden csak 280 liter tej fogyott, mennyi bevételre tehetünk szert, ha a maradékból sajtot ké-
szítünk?

d)	 Milyen arányban készítsünk túrót és tejfölt 50 liter tejből, hogy a lehető legnagyobb bevételünk 
legyen?

MEGOLDÁS

a)	 34 kg tejfölhöz 34 ∙ 15 = 510 liter tej kell. Egy tehén 30 liter tejet ad, így 510:30= 17 tejet adó tehe-
nünk van.

b)	 A fenti számolás már kiadta, 510 liter tejet fejünk naponta.
c)	 510 - 280 = 230 liter tej maradt. Egy guriga sajthoz 10 liter kell, így 23 kg sajtot készíthetünk a mara-

dék tejből, ami 23 . 1 000 = 23 000 Ft.
d)	 Mivel, ha csak a mennyiséget nézzük 1 liter tejfölhöz 1 liternyi tej kell, úgy járunk a legjobban, ha 

leszedjük az összes tejfölt és a maradékból túrót készítünk.
Ha 15 literből lesz 1 kg tejföl, akkor 50 literből: 50 : 15 = 3,1/3=3,333 liter tejföl lesz, ami 1166,666 Ft. A 
maradék 50 - 3,333 = 46, 666 liter tejből 6,666 kg túró lesz, amit 4666,666 Ft-ért adhatunk el.
Összes bevételünk: 1166, 666 + 4666,666 = 5833,333 Ft.
Mivel ma Magyarországon a pénz értéke forintban mért egész szám, ezért érdemes 1167 Ft-ról és 
4667 Ft-ról beszélnünk, melyek összege 5834 Ft.

16.  FELADAT



VIII.B.2.17. 

TELEKSZELET
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MODULLEÍRÁS
A modul célja Geometriai problémák kreatív megoldása
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Sokszögek átismétlése
Követő tananyag: Háromszögek, négyszögek, sokszögek össze-
foglaló áttekintése

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Sokszögek
Tágabb környezetben: IQ-tesztek

A képességfejlesztés fókusza Kreativitási képesség fejlesztése
Vizuális információteremtés képességének fejlesztése

Módszertani ajánlás
Bontsuk az osztályt 3-4 fős homogén csoportokra geometriai jártasságuk és kreativitásuk szerint. A cso-
port tagjai dolgozzanak össze, vitassák meg elképzeléseiket és a közös megoldást, melyet mindannyian 
értenek és elfogadnak, rögzítsék saját füzetükbe. Ha idejük engedi, keressenek több megoldást is.
	



 VIII.B.2.17. TELEKSZELET 3

modulVázlat 
Tevékenység  A megfelelő telekfelosztás megtalálása
Tanári instrukciók Lehet a sokszögek témakörének bevezető feladata. Az alábbi 

feladatelosztást javasoljuk:
A	 a), b) és c)
B:	 a), b), c) és d)
C:	 a), b), c), d) és e)

Segítséget nyújthatunk, ha szükséges. Biztosítsunk lehetőséget 
a többféle megoldás ellenőrzésére, összehasonlítására.

Kiemelt készségek, képességek Logika, alakfelismerés

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei

A:	könnyű
B:	 közepes
C:	 nehéz

Munkaforma Homogén csoportmunka
Módszerek Megbeszélés, vita, szemléltetés
Eszközök Munkafüzet, vonalzó
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MUNKAFÜZET

Egy apa 4 fiára egy hatalmas telket hagyott 4 kis házzal. Oszd fel a telkeket úgy, hogy mindegyik 
gyerek ugyanakkora nagyságú és egybevágó formájú telket kapjon, rajta egy kis házzal!
 

17.  FELADAT
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MEGOLDÁS

A telekhatárokat szaggatott vonallal jelöltük. Minden feladathoz egy-egy lehetséges megoldást adtunk.
 





VIII.B.2.18. 

VALÓSZÍNŰSÉGSZÁMÍTÁS
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MODULLEÍRÁS
A modul célja A valószínűségi szemlélet fejlesztése, kísérletvégzés
Időkeret 15 perc
Ajánlott korosztály 8. osztály
Ajánlott megelőző és követő 
tananyag 

Megelőző tananyag: Valószínűségi kísérletek
Követő tananyag: Gyakoris§g, relat²v gyakoris§g

Modulkapcsolódási pontok Szűkebb környezetben: Valószínűségi és statisztikai szemlé-
let fejlesztése
Tágabb környezetben: Valószínűségszámítás, irodalom

A képességfejlesztés fókusza Következtetési képesség fejlesztése
Nézőpontváltás képességének fejlesztése

Módszertani ajánlás
Kísérletezzenek a gyerekek padtársukkal közösen, majd adják meg a válaszokat az indoklásokkal együtt. 
Ellenőrizzük, helyesek-e a következtetéseik. A gyorsabban dolgozó párok plusz feladatokat is kaphatnak 
a modulvázlatban ajánlott ötlet alapján. Ha van rá „felesleges” öt percünk, hallgassuk meg, milyen verse-
ket írtak a második feladathoz, érdekes lehet.



 VIII.B.2.18. VALĎSZĊNũS£GSZćMĊTćS 3

modulVázlat 
Tevékenység  Kísérletvégzés, számolás
Tanári instrukciók Ismertessük a feladatot és a verset

Figyeljük és segítsük a párok munkáját
A gyorsabban végző gyerekeknek feladhatunk 6 különböző 
sorból álló verset, illetve ismétlődő sorú verset, a kérdések vál-
tozatlanok: 18. a) és b)

Kiemelt készségek, képességek Logika, következtetés

Célcsoport /A differenciálás 
lehetőségei
Munkaforma Páros munka
Módszerek Megbeszélés, vita, szemléltetés
Eszközök Munkafüzet, vers, olló, sapka/zacskó/…
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MUNKAFÜZET

Vágd fel az alábbi versszakot soronként, és tedd bele egy dobozba! Húzd ki egyesével a papírcsíkokat, 
és tedd őket egymás alá.

Bóbita Bóbita táncol,
körben az angyalok ülnek,

béka-hadak fuvoláznak,
sáska-hadak hegedülnek.

a)	 Hányféleképp húzhatod ki a sorokat?
b)	 Mekkora a valószínűsége annak, hogy az eredeti sorrendben húzod ki a sorokat?

Írj saját magad egy négysoros verset! Vágd fel soronként és tedd bele egy dobozba! Húzd ki egyesével 
a papírcsíkokat, és tedd őket egymás alá. 

Írj olyan verset, hogy pontosan
a) egyféleképpen
b) kétféleképpen
c) 12-féleképpen

húzhasd ki a sorokat!

MEGOLDÁS
 

Weöres Sándor: A tündér című versének első versszakát olvashatjuk.
a)	 4 . 3 . 2 . 1 = 4! = 24 - féleképpen húzhatjuk ki a sorokat.

b)		                  a valószínűsége annak, hogy a helyes sorrendben húzzuk ki a sorokat.

a)	 Írjunk négy egyforma sorból álló verset.
b)	 Nem lehet ilyen négysoros verset írni. 
c)	 Írjunk például olyan verset, melynek három különböző sora van, a negyedik azonban megegyezik 

az első három valamelyikével.

18.  FELADAT

19.  FELADAT

18.  FELADAT

19.  FELADAT


